Ko6zépszintli matematika érettségi feladatsor Fazakas Tiinde, 2005. november

Kozépszintii érettségi feladatsorok és megoldasaik
Osszeallitotta: Fazakas Tiinde; datum: 2005. november

I. rész

1. feladat
Egy osztaly tanuldi a kdvetkezd osztalyzatokat kaptak matematikdbdl év végén: tizen
Otost, hatan négyest, kilencen harmast, heten kettest, s egy tanulo elégtelent. Szamolja ki
a didkok matematika jegyeinek atlagat két tizedesjegy pontossaggal!
(2 pont)

2. feladat
Hatarozza meg az 6sszes olyan kor egyenletét, amely érinti a koordinatatengelyeket, s
sugara 5 egység!

(3 pont)
3. feladat
Szamolja ki az alabbi kifejezések pontos értékét!
1000 +
a) sin(% DTJ = b) log,, (102006 ) =
(2 pont)
4. feladat

Ot tanul6: Agi, Béla, Ede, Gabi és Feri két koncertjegyet nyert. Az 6t nevet egy-egy
cetlin bedobjdk egy kalapba, és kihuznak beldle kettét visszatevés nélkiil. Mi a
valosziniisége, hogy Agi és Béla kapja a két jegyet?

(3 pont)

5. feladat

Két iizletben ugyanolyan nadragot arulnak. Az egyik boltban 12000 forintért, a
masikban 25%-kal dragabban. Mivel a méasodik boltban nem fogyott a nadrag, ezért 50%-
kal learaztak. Hany széazaldkkal kell az elsd boltban leszallitani a nadrag arat, ha
ugyanannyiért akarjak adni, mint a masik iizletben?

(3 pont)
6. feladat
Az A= 3511 vagy a B=2%3-7 szamnak van t3bb (pozitiv) osztéja? Mennyivel?
(3 pont)
7. feladat
Az alabbi egyenletek mindegyikérdl dontse el, hogy azonossag-e!
a) a* —-b’ =(a—b)@a+b) b) log;, X = 2-log,, X ¢) V1 —sin® X = cos X
(3 pont)
8. feladat

Egy 165 cm hosszt, 120 cm széles fiirddszoba padlojat négyzet alakt jarolapokkal
akarjuk burkolni. A lapok be kell fedjék az egész aljzatot. Legfeljebb hany cm lehet a
jarolap ¢éle? (Az ¢l hossza centiméterben mérve egész.)

(3 pont)
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9. feladat
Reggel nyolc 6rakor két virus tdmadott meg két szamitogépet. A virusok minden
tizedik percben harom, még nem fertdzott gépet tdmadnak meg. Melyik idépontban
tamad meg a virus éppen 118098 gépet?
(4 pont)
10. feladat
Egy szabdlyos tetraéder térfogata egy kocka térfogatdnak kilencszerese. Hogyan

aranylik egymashoz a tetraéder €s a kocka €élhossza? Pontos értéket szamoljon!
(4 pont)

1I./A rész

11. feladat

Ev elején egy osztaly tanuldinak testmagassagarél (cmrben mérve), testsulyardl (kg-
ban) és tomott vagy lyukas fogainak szdmarol késziilt az alabbi tdblazat. A tanulok nevét
sorszammal helyettesitettiik.

Sorszam L. | 2. 3. |4 | 5 | 6. | 7.8 |9 |10 ]1L
Magassag 162 | 178 | 185 | 166 | 201 | 170 | 166 | 173 | 175 | 179 | 166
Testsuly 50 |61 | 75 |53 |8 |91 | 50| 58 | 58 | 63 | 51

Hibas fogak szama| 0 3 4 7 4 5 2 10| O 1 4

Sorszam 12. | 13. | 14. | 15. | 16. | 17. | 18. | 19. | 20. | 21. | 22.
Magassag 169 | 178 | 183 | 176 | 166 | 170 | 172 | 183 | 179 | 189 | 166
Testsuly 54 | 55 | 63 | 81 |49 | 57 |90 | 92 | 73 | 75 | 52

Hibas fogak szama | 6 4 3 1 5 8 4 9 11 2 4

a) Mennyi a tanulok teststilyanak medianja?
b) Hatarozza meg a hibas fogak szaménak moduszat!
¢) Ev kozben az egyik tanulé az iskolabol kiiratkozott. Az osztaly tanuloi testmagas-
saganak az atlaga igy megndtt. Milyen magas lehetett az eltavozott tanul6?
(12 pont)

12. feladat

Kirandulas kdzben egy forrasnal megpihentiink. A forrastol a turistahaz 4 km-re, a
varos 6 kmere fekszik. Csapatunk gyalogosan 2 km-t tesz meg 6ranként.

a) Mennyi id6 alatt ériink gyalogosan a forrastdl a turistahazba, illetve a forrastol a
varosba?

b) Milyen messze van a varos a turistahaztol, ha gyalogosan a forrastol a vérosig 2
oraval rovidebb az Ut, mint a forrastdl a turistahdzat érintve a varosig?

c) A turistahaztol a varosig kisvonat szallitja az utasokat, palyaja 8 km hosszi. A
vonat 10 knvh-s sebességgel kozlekedik, de csak oranként egyszer jar: a turistahaztol
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mindig félkor indul. A lehetd legrovidebb idd alatt szeretnénk a forrastol indulva a
varosba érni. Vegyiik figyelembe, hogy a csoportnak egy percbe telik a felszallas végre-
hajtésa.

Melyik utat valasszuk: menjiink gyalog a varosba, vagy gyalog a turistahazig, onnan
pedig a kisvonattal a varosba? Hogyan fligg a valasz az indulas idejét61? Valaszat a 4 ora
¢€s 5 6ra kozti iddintervallumban percre lebontva adja meg!

(12 pont)
13. feladat
a) Oldjameg az X+ 2y =1- z egyenletet (X, y és Znem negativ egészek)!
b) Oldja meg a kovetkezd egyenletrendszert a valds szamparok halmazan!
2 —i:5 és > -12,5= 7,3
Xx+4 y-1 X+4 y-1
(12 pont)

I1./B rész

A 14 - 16. feladatok koziil tetszés szerint valasztott kettot kell megoldania.

14. feladat

Egy kerékparos A helyrél észak felé indul el, s 48 km megtétele utan B-be érkezik.
Innen nyugat fele folytatja utjat. 20 km megtétele utan C-be érkezik, ahol a menetiranytol
balra tér el, és a C-t6l 107,7 km-re fekvé D helyre ér. BCD = 138°52°.

a) Készitsen abrat a négy helység (A, B, C és D) elhelyezkedésérol!

b) Az adott helységek koziil barmely kettd tavolsagat 1égvonalban szeretnénk tudni.
Hény adat ez? (Az adatok kozott esetleg lehetnek egyenldk is.)

c) Hatarozza meg A és C helységek tavolsagat 1égvonalban!

d) Hatarozza meg A és D helységek 1égvonalban mért tavolsagat!

(17 pont)

15. feladat

A H alaphalmaz elemei a 40-nél nem nagyobb pozitiv egész szdmok. Az A halmaz az
alaphalmaz 3-mal, a B a néggyel oszthat6 elemeinek halmaza.

a) Készitsen Venn-diagrammot az alaphalmazrol, az A és a B halmazrél! Az dbran
mindegyik részhalmazba irjon be legaldbb egy elemet!

b) Adjameg az An B halmaz elemeinek legnagyobb kozos osztjat!

¢) Hany elemti az A[] B halmaz?

d) Az alaphalmaz elemei koziil véletlenszertien egyet valasztunk. Mi a valdsziniisége,
hogy a kivalasztott elem az ALl B halmaz komplementerébe tartozik?

e) Az alaphalmaznak hany olyan eleme van, amely a 12-hoz relativ prim?

(17 pont)
16. feladat
a) Oldja meg a sin x = 0,5 egyenletet a valds szamok halmazan!
b) Oldja meg a log s x= =2 egyenlOtlenséget a valds szamok halmazan!
c) Hany megoldasa van a tgx = 1 egyenletnek a [0, 10] intervallumon?
d) Oldja meg a valés szamok halmazan a 4 3> =33 =10 egyenletet!
(17 pont)



