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Megoldasok és javitasi utmutato

1. Egy négyzet egyik csucsabol ugy hazunk két félegyenest, hogy amégyzetet harom
sikidomra bontsak fel. Mekkora ennek a harom sikidomnak a teriilete,riiketk ugyan-
akkora és a négyzet oldalainak hossza

Megoldas.
D x Q a—=x o Mivel a keruletek megegyeznek, azénC-re
szimmetrikus az abra, tehdaBP = DQ = z.
j;m CP=CQ=a—1z6éSAP = AQ = \/a? + 22
Kapp = Kapcg, tehat:
a
. at+z+Va2+a2=2(a—xz)+2 \a?+ a?,
azaz:
3z —a=+Va?+ 22
A a B

Ebbdl négyzetre emeléssel és egyszer(l atalakitasokkal a kotietggenletet kapjuk:

22(4x — 3a) = 0. Igy csakz = 37? lehet.

Sa
Ekkor, AP = Za ésKapp = Kapcg = Kapg = 3a.

3a 2 2
a3 3a 3 3a
TABP:TADQ: 24 :? es TAPCQ:TABCD_Z'TABP:az—T.

2. Egy matematika éran a tanar felirt egy pozitiv egész szamot a tablara. Azdigkikgy
szoOlt: a szam oszthat6 31-gyel. A masodik didk azt mondta, hogy a szdhaids30-cal, a
harmadik pedig azt, hogy a szam oszthat6 29-cel. Ezt a felsorolast fatidagtak a diakok,
amig a harmincadik is megszolalt: a szam oszthato 2-vel. A tanar ezek utdtekbogy a
fenti harminc allitas kozil csak kéthamis és a két hamis allitas kdzvetlenil egymas utan
hangzott el. Melyik volt a két hamis allitas?



Megoldas. Legyen a két szam kozil, amellyel a felirt szam nem oszthaté a kisebbik
(2 < n < 30). Ekkor a felirt szam nem lehéPn)-nel oszthat6. Miveh = 2 esetém és 2
nem lehetnek szomszédosak, 2em lehet a felsorolt osztok kdzott, ezért 2 31, vagyis

n > 15. Ezért a felirt szam oszthaté minden 16-nal kisebb szammal. Tehhatisa 16-nal
kisebb péaratlan szamok 2-szeresével, 4-szeresével és 8-sabisségy n nem lehet 16-nal
nagyobb paros szdm. Ugyanezért nem lehet pératlan sem, mert eldtot azam azn + 1
paros szammal nem lenne oszthatd. Tehat a szam 16-tal és 17-tel nin@t@s

llyen szam létezik. PI. Y8-11-13-19-23.25.27-29- 31.

3. Adott egy 2008x 2008-as négyzetracs. Behlizunk egy a négyzetracsot tnegyenest.
Legfeljebb hany mez belsején haladhat at ez az egyenes?

Megoldas. Ha egy egyenes valamelyik racsvonalra illeszkedik, akkor egyetle®mszm
halad at, ha nem, akkor minden racsvonallal legfeljebb egy metszésponijAzagyenes-
nek a racsvonalakkal valé metszéspontjai az egyenes négyzetltiabmészét szakaszokra
bontja fel. Minden szakasz egy nidzen van és egy mébe legfeljebb egy szakasz esik. igy
elég ezeket a szakaszokat megszamolni. Az egyenes a négyzetridletckdegfeljebb két
pontban metszi. A tobbi racsvonal barmelyikét legfeljebb egy pontban hegtsigy a met-
széspontok maximalis szama: 2007+ 2 = 4016, azaz legfeljebb 4015 szakasz johet |étre,
igy az egyenes legfeljebb 4015 ndezhaladhat at. Valamelyik atléval parhuzamos és ahhoz
.Kozel” 1évd egyenes 4015 mém halad at.



