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A verseny szervezője: Országos Közoktatási Szolgáltató Intézmény Pedagógiai Központ

1. feladat

Az ABC hegyesszögû háromszög AB oldalának tetszõleges belsõ pontja az X pont. Az AXC és CXB háromszögek beírt körének az AB egyenestõl különbözõ közös külsõ érintõje a CX szakaszt az Y pontban metszi.

Mely X pont esetén lesz az AYB háromszög területe minimális?

2. feladat

Legyen a H={n, n+1, n+2, ..., n+4096}, ahol n páratlan természetes szám. Bizonyítandó, hogy H elemei két diszjunkt A és B halmazba oszthatók úgy, hogy egyszerre teljesül a következõ két feltétel:

a)  A elemszáma 2000,

b)  A és B elemei felírhatók egy-egy kör kerületére úgy, hogy a szomszédos számok relatív prímek.

3. feladat

2001 darab különbözõ pozitív egész számról tudjuk, hogy a számok szorzatának pontosan 2000 darab különbözõ pozitív prímosztója van. Bizonyítsuk be, hogy a 2001 darab szám közül kiválasztható egy vagy több úgy, hogy azok szorzata négyzetszám legyen (vagy az egy kiválasztott szám már maga is négyzetszám)!

