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1. feladat

A 2003-ad fokú f(x)= a2003x2003+ a2002x2002+...+ a1x+ a0 polinomhoz található olyan pozitív egész p, q és r, amelyekre p<q<r és f(p)=q, f(q)=r és f(r)=p.

Bizonyítsuk be, hogy f(x) összes együtthatója nem lehet egész szám.

2. feladat

Az ABCDE ötszögbe az oldalakat érintő kör írható. A B, C, D, E csúcsnál lévő szögek egyenlők. Az ötszög beírt köre a P pontban érinti az AE oldalt. Bizonyítsuk be, hogy az AD, PC és EB egyenesek egy ponton mennek át.

3. feladat

Egy országban, sík terepen hat város között három egyenes út vezet. Az első A1-ből B1-be, a második A2-ből B2-be, a harmadik pedig A3-ból B3-ba.

Ai-ből minden reggel 8 órakor elindul egy fi futár, aki állandó sebességgel haladva pontosan délben érkezik Bi-be (i=1,2,3).

Az út során f1 és f2 9 órakor találkozik, f1 és f3 10 órakor, f2 és f3 pedig 11 órakor.

Milyen hosszú a B1B3 távolság, ha A1 és A2 1 km-re, A2 és A3 pedig 3 km-re fekszik egymástól?

