
Országos Középiskolai Tanulmányi Verseny 2008�2009-es tanévMATEMATIKA, III. kategóriaAz els® (iskolai) forduló feladataia gimnáziumok spe
iális matematikai osztályainak tanulói részére1. Legyen f(x) = 2, ha x ≥ 0, és f(x) = 1, ha x < 0. Legyen továbbá
g(x) = f(x)/f(x − 1), és végül

h(x) = g(x) + 2g(x/2) + 3g(x/3) + . . . + 2008g(x/2008).Számítsuk ki h(π)-t.2. Tükrözzük az ABC hegyesszög¶ háromszög egy bels® pontját az AB,
BC, CA oldalakra, a tükörképeket jelölje rendre R, P , ill. Q. Bizonyít-suk be, hogy az AQR, PBR és PQC köröknek van közös pontja.3. Legyen n pozitív egész. Mutassuk meg, hogy akkor és 
sak akkorlétezik ra
ionális számok négyzeteib®l álló, n di�eren
iájú, háromtagúszámtani sorozat, ha létezik n terület¶, ra
ionális oldalú, derékszög¶háromszög.4. Oldjuk meg az alábbi egyenletet a valós számok körében:
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− 5x − 4.5. Mennyi 2 cos α + 6 cosβ + 3 cos γ minimuma, ha α, β, γ ≥ 0 és
α + β + γ = 2π?Valamennyi feladat 7 pontot ér.
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