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MATEMATIKA, III. kategoéria

Az els§ (iskolai) fordulo feladatai
a gimniziumok specidlis matematikai osztalyainak tanuldi részére

1. Legyen f(z) =2, hax >0, és f(x) = 1, ha x < 0. Legyen tovabba
g9(x) = f(2)/f(x — 1), és vegiil

h(z) = g(z) + 29(x/2) + 3g(x/3) + ... 4+ 2008g(x/2008).
Szamitsuk ki h(m)-t.

2. Tiikrozziik az ABC hegyesszogii haromszog egy belsé pontjat az AB,
BC, C A oldalakra, a tiikorképeket jel6lje rendre R, P, ill. (). Bizonyit-
suk be, hogy az AQR, PBR és PQC koroknek van kozos pontja.

3. Legyen n pozitiv egész. Mutassuk meg, hogy akkor és csak akkor
létezik racionalis szamok négyzeteibdl 4llo, n differenciaja, haromtagu
szamtani sorozat, ha létezik n teriiletd, racionalis oldald, derékszogt
haromszog.

4. Oldjuk meg az alabbi egyenletet a valés szdmok kérében:

1 3 7 9 5
= — — 4.
x—1+x—3+x—7+x—9 o ot

5. Mennyi 2cosa + 6cosf3 + 3cosy minimuma, ha o, 6, v > 0 és
a+ B4y =2m7

Valamennyi feladat 7 pontot ér.



