3" GIMNAZIUM

Az Orszagos Kozépiskolai Tanulmanyi Verseny
2008-2009. tanévi els6 forduléjanak feladatai
matematikabdl, a II. kategéria szamara

1. Hatarozzuk meg az alabbi egyenletrendszer valos megoldasait.

(1) 2y’ =,
(2) 32%y + 3zy° = v.

2. Tekintsiik azokat a négyjegyli pozitiv egész szamokat, amelyeknek minden jegye
kiilonbozo.

(a) Hény ilyen szdm van?

(b) Mennyi ezeknek a szdmoknak az &sszege?

(c) Novekvé sorrendbe allitva 6ket melyik lesz a 2008-ik? (Az 1023 az elsé.)

3. Az egyenl6szaru ABC' haromszogben AB = AC. BC egy tetszoleges belsé P
pontjabdl a szérakkal parhuzamosokat huzunk. Az AC-vel parhuzamos az AB-t ()-ban,
az AB-vel parhuzamos az AC-t R-ben metszi. Hatarozzuk meg a PQR haromszogek
sulypontjanak halmazat, mértani helyét.

4. Adottak az A, B és C szamok:

A:QJ%? B:Qﬁ—¢iv7@~@@+¢iJﬁ§, C=\7—43.

Igazoljuk, hogy barmely pozitiv egész n esetén irraciondlis az alabbi szam:

VA+B—C)n+2.

5. A pozitiv valés p paraméter segitségével definidljuk a valds szamok halmazén az f
fiiggvényt:
— 4] — >
fla) = plx —4|—4p haxz >0,
—plr+ 4] +4p haz <O0.

Hatarozzuk meg p értékét, ha tudjuk, hogy egyetlen olyan négyzet van, amelynek minden
csucsa rajta van f grafikonjan.

Valamennyi feladat 7 pontot ér.
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