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FELADATOK

1. Mely ABC haromszogekhez léteznek olyan e és f egyenesek, hogy az A pontot e-re,
majd a kapott pontot f-re tiikrozve B-t kapjuk, viszont az A-t el6bb f-re, majd a
kapott pontot e-re tiikrézve C-t kapjuk?

2. Milyen alaptl szamrendszer esetén létezik olyan 1-nél nagyobb pozitiv egész, amely
megegyezik a szamjegyei Osszegének a négyzetével?

3. Adott a sikon két kor egymas kiilsejében, sugaraik r és R. Egy egyenl§ szart harom-
szo0g alapja az egyik kiils6 kozos érintGszakaszon fekszik, szemkozti csticsa a méasik
kiils6 kozos érintészakaszra illeszkedik, szarai pedig érintenek egyet-egyet a korok
koziil. Igazoljuk, hogy a haromszognek az alaphoz tartozé magassaga r + R.

4. Legyenek az n pozitiv egésznél nem nagyobb primek pq, ..., p,. Bizonyitsuk be, hogy
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ahol |z] az x szam (alsé) egészrészét jelenti.

5. Egy 2016 cstcst teljes graf csicsaiba versenybolhakat iiltetiink, éleit pedig megsza-
mozzuk az 1,2,... ,(20216) természetes szamokkal. A szamokat ezutan novekvs sor-
rendben felolvassuk. Minden egyes szdm felolvasasa utdn a szadmhoz tartozo él két
végén 1l6 bolha helyet cserél. A verseny gyGztese a legtobb helycserét végzé bolha.
(Holtverseny esetén tobb gydztes is lehet.)

(a) Legfeljebb hany helycserét végezhet egy gydztes bolha?
(b) Legalabb hany helycserét kell végeznie egy gydztes bolhanak?

Valamennyi feladat 7 pontot ér.



