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FELADATOK

Egy szdmtani sorozat elsd tagja 101, differencidja egyjegyli természetes szam. Hanyadik tagja
ennek a sorozatnak a 997, ha ismert, hogy ez a szam a sorozat legnagyobb haromjegyti tagja?

Egy 3x3 -as tablazat egységnégyzeteibe beirjuk 1-t61 9-ig a szamokat (mindegyiket pontosan
egyszer). Ezutan a 3x3 -as tablazatra minden lehetséges modon ratesziink egy négy
egységnégyzetbol allo 2x2-es tablazatot és kiszamitjuk az ebben levd négy szam Osszegét, végiil
az igy kapott Osszegeket Osszeadjuk. Ezt megismételjiik a 3x3-as tdblazat minden lehetséges
kitoltése esetén.

a) Hatarozza meg a fenti moédon kaphat6 6sszegek minimumat és maximumat!
b) Megkaphat6-e minden, a minimum és a maximum k6zé es6 pozitiv egész szam?
(Valaszat indokolja!)

Bizonyitsa be az (ab + b?) - (a? + ba) < 1 egyenlétlenséget, ha a és b olyan pozitiv valos
szamok, amelyekre teljesiil, hogy a® + b2 = 1!
Mikor all fenn egyenléség?

Hatarozza meg azt a legkisebb p természetes szamot, amelyre az

logi_2,(x+2p)=14+1log 1 (p—x)
1-2x

egyenlet mindkét oldala értelmezhet6 és az egyenletnek van legalabb egy valos megoldasa!

Az egységnyi oldalhosszusagi ABC szabalyos haromszog BC oldalanak tetszdleges belsd
pontja D. Forgassa el a D pontot az A koriil 60°-kal negativ iranyba, a kapott pont legyen E.
Legyen tovabba az AB ¢és DE egyenesek kézos pontja F.

Hatarozza meg az AF szakasz hosszanak minimalis értékét!

Minden feladat helyes megoldasa 10 pontot ér.



