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FELADATOK

Hatarozza meg azt a tizes szamrendszerben felirt legkisebb természetes szamot, amely 57-ed
részére csokken, ha az elsé szdmjegyét elhagyjuk.

Oldja meg a val6s szamparok halmazan az
Z_o1=1-2, x>+y>+x2+y*=0
y x’

egyenletrendszert.

Adja meg az

x2

x—1
kifejezés minimalis értékét, ha x olyan valds szam, amelyre x > 1 teljesul.

Igaz-e, hogy 50 pozitiv egész szam kozul mindig ki lehet valasztani 8-at ugy, hogy a
kivalasztottak kdzil barmely két szam kildnbsége oszthato6 legyen 7-tel?

Matyas kirdly egy csataban aratott gy6zelmet iinnepel a visegradi palotaban. A tronteremben
eldszor négy hadvezérét fogadja.

a) A tronteremben a kiralyon és a hadvezéreken kivil mas nem tartézkodik. Mindenki
kezében egy-egy kupa bor van, sétalgatnak, beszélgetnek a gy6ztes csatarol. Azt veszik észre,
hogy minden pillanatban barmely két személy kozott a tavolsag kiilonbozd. A kiraly adott jelére
mindenki (a kirély is) atadja a kupjat a hozza legk6zelebb levd személynek.

Igazoljuk, hogy ezutan lesz olyan személy a tronteremben, akinek a kezében egynél tébb kupa
van.

b) A hadvezérek tdvozasa utdn Matyas kiraly 50 lovagjat fogadja a tronteremben. Mindenki
kezében ismét egy-egy kupa bor van és a beszélgetés minden pillanataban barmelyik két tinnepl6
személy kozotti tavolsag kiilonbozo. A kiraly a lovagoknak is jelez, a jelre az 50 lovag és a kiraly
is atadja kupajat a hozza legkozelebb allo szemelynek.

Mutassuk meg, hogy ezuttal is lesz olyan személy a teremben, akinek a kezében legalabb két kupa
van.

Az ABCD téglalap BC oldalanak felez6pontja E, a CD oldal felezOpontja F. Legyen G a DE és
BF szakaszok metszéspontja, G tukorképe az EF egyenesre legyen H. Bizonyitsa be, hogy az
A, E, H, F pontok egy korre illeszkednek.

Minden feladat helyes megoldasa 10 pontot er.
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