Szőkefalvi-Nagy Gyula Matematikai Emlékverseny XLVIII. esztendő

2009-2010. tanév

11. évfolyam

II. forduló

1. Oldjuk meg az valós számok halmazán az alábbi egyenletet.
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( [x] az x-nél nem nagyobb egész számok közül a legnagyobb.)

2.  Igazoljuk, hogy ha a < b < e < d valós számok, akkor az
(x-a)(x-c)+k(x-b)(x-d)=0

  egyenletnek bármely valós k esetén van gyöke.

3.  Az ABCDE szabályos ötszög belsejében felvett M pontra teljesül, hogy 
MBAL ≤ MEAL ≤ 420. Mekkora a CMD szög? 
4. Mutassuk meg, hogy ha a, b és e egy nem tompaszögű háromszög oldalai, akkor 
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5. Adott az ABC szabályos háromszög. Az ABC háromszög síkjában hol helyezkednek el azok a P pontok, amelyekre a PA, PB, PC szakaszok egy derékszögű háromszög oldalai? 
6. Hány olyan 0 és 1 közötti racionális szám van, amelynek tovább nem egyszerűsíthető közönséges tört alakjában a számláló és a nevező szorzata 20! ( = 1· 2·3· ... ·20)?
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