Szőkefalvi-Nagy Gyula Matematika Emlékverseny XLIX. esztendő

2010-2011. tanév

10. évfolyam

II. forduló
1. Határozzuk meg azt az 
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 tízes számrendszerbeli kétjegyű számot, amelyre
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(a, b, c, d számjegyek, 
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 háromjegyű számok a tízes számrendszerben, és azonos betűk azonos, különböző betűk különböző számjegyeket jelölnek.)
2. Az 
[image: image6.wmf](

)

(

)

1

2

 

,

 

:

2

2

2

-

+

+

×

=

®

p

x

x

p

x

f

f

p

p

R

R

 (
[image: image7.wmf]p

<

0

) függvény grafikonjának tengelypontja és x tengellyel vett metszéspontjai olyan háromszöget határoznak meg, amelynek a területe 1. Számítsuk ki a p értékét.
3. Bizonyítsuk be, hogy ha egy egyenes felezi egy háromszög területét és kerületét is, akkor ez az egyenes illeszkedik a háromszög beírt körének középpontjára.
4. Az ABCD négyzet A csúcsából induló két félegyenes közül az egyik a BC oldalt, a másik a CD oldalt metszi belső pontban. A B csúcsból a félegyenesekre állított merőlegesek talppontjai K és L, a D csúcsból a félegyenesekre állított merőlegesek talppontjai M és N. Igazoljuk, hogy 
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, valamint a KL és MN egyenesek merőlegesek egymásra.
5. Az a, b, c pozitív egész számokra teljesül, hogy b osztója 
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6. Adott a síkon 9 pont úgy, hogy semelyik három nem illeszkedik egy egyenesre. A pontok által meghatározott összes szakaszt pirosra vagy zöldre színezzük (mindegyik szakaszt csak az egyik színnel) úgy, hogy bármely olyan háromszögnek, amelynek csúcsai a 9 pont közül valók legalább az egyik oldala piros. Igazoljuk, hogy ki tudunk választani a 9 pont közül 4 pontot úgy, hogy az általuk meghatározott mindegyik szakasz piros.   
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