Szőkefalvi-Nagy Gyula Matematika Emlékverseny XLIX. esztendő

2010-2011. tanév

11. évfolyam

II. forduló
1. Oldjuk meg a rendezett valós számpárok halmazán a következő egyenletrendszert.
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2. Igazoljuk, hogy ha a, b, c pozitív valós számok, akkor
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3. Az ABC háromszög B és C csúcsaira illeszkedő kör az AB oldalt D-ben, az AC oldalt E-ben metszi. A BC oldal felezőpontja F, az AF és DE szakaszok metszéspontja G. Bizonyítsuk be, hogy
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4. Az ABC háromszög A és B csúcsánál levő belső szögek hegyesszögek, és az A csúcsnál levő szög 30º-os. Mekkora a B csúcsnál levő belső szög, ha tudjuk, hogy az A csúcsból induló magasság ugyanolyan hosszú, mint a B csúcsból induló súlyvonal? 
5. Az n pozitív egész szám pozitív osztóinak szorzata 
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. Határozzuk meg az n értékét.
6. Az n oldalhosszúságú (n pozitív egész) szabályos háromszöget az oldalakkal párhuzamos egyenesekkel felbontottuk 
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 darab egységnyi oldalú szabályos háromszögre. Hány olyan paralelogramma található az így kapott ábrán, amelynek csúcsai a kis háromszögek csúcsai közül valók? (Két paralelogramma különböző, ha az egyiknek van olyan csúcsa, amelyik nem csúcsa a másiknak.)
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