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12. évfolyam

I. forduló
1. Bizonyítsuk be, hogy ha 
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 (n pozitív egész), akkor 
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2. Adott egy O középpontú kör, és a kör belsejében egy O-tól különböző A pont. A körvonal mely P pontjára lesz az OPA szög a lehető legnagyobb?
3. Van négy darab kinézetre egyforma golyónk, amelyek tömege grammban mérve egy szigorúan növekvő mértani sorozat négy egymást követő tagja. Egy kétkarú mérleg segítségével legkevesebb hány méréssel tudjuk kiválasztani a golyók közül a legnehezebbet? 
4. Az a, b, c pozitív valós számokra teljesül, hogy 
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. Mutassuk meg, hogy
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5. A hegyesszögű ABC háromszög körülírt körét az e egyenes B-ben érinti. A háromszög magasságpontjából az e egyenesre állított merőleges talppontja T, az AC oldal felezőpontja F. Igazoljuk, hogy a BFT háromszög egyenlő szárú.
6. Mely 
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 esetén festhetők ki egy szabályos n oldalú sokszög csúcsai legfeljebb hat színnel úgy, hogy bármely öt szomszédos csúcs páronként különböző színű legyen? 
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