g TIAR,
4\‘\5 UM\!‘

SZECHENYI TERV

Szokefalvi-Nagy Gyula Matematika Emlékverseny LI1. esztend6
2013-2014. tanév
11. évfolyam

I. fordulo

1. Hatarozzuk meg azokat az (a,b) valds szamparokat, amelyekre az alabbi egyenléség minden
valos x értékre fennall.
cos(ax+b*)—(a-cosx+b*)=1-a

2. Egy tetszdleges derékszogli haromszogbe két olyan négyzetet irunk, amelyeknek csucsai a
haromszdg oldalain vannak. Ha x-szel jel6ljik annak a négyzetnek az oldalat, amelynek egyik

oldala az atfogora illeszkedik, y-nal pedig a masik négyzet oldalat, akkor bizonyitsuk be, hogy
1<¥ <15,
X

3. Oldjuk meg az alabbi egyenletet a valds szamok halmazan.
2¢ +4 £ 256% =3.16°

4. Egy hdromszdg mindharom oldalegyenesét érinté négy kor sugara egy mértani sorozat négy
egymast kovetd eleme. Mekkora a hdromszog legnagyobb szoge?

5. Tiz csapat kdrmérkdzést jatszik. Mindegyik par pontosan egyszer mérkozik, és a mérkézések
nem végzddhetnek dontetleniil. Gy6zelemért 1 pont jar, vereségért 0. Bizonyitsuk be, hogy a
csapatok pontszamainak négyzetdsszege nem lehet tobb 285-nél.

6. Legyenek x és y olyan val6s szamok, amelyekre 0<x <1 és x+y=1. Allapitsa meg a

1+ x? 1+y* ... . s o .
K=x- 1 +y- 1 kifejezés legkisebb értéket, tovabba azt is, hogy a kifejezés az x és 'y
+ X +y

valtozok mely értékeinél veszi fel ezt az értéket.
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