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12. évfolyam

11. fordulo

1. Az {an} sorozat elsé n elemének Osszege S, =n’+3n+4 (ne N*). Hatdrozzuk meg n

fiiggvényeként az A, =a, +a, +as +...+a,,,, 0sszeget.

2. Bizonyitsuk be, hogy ha az a és b pozitiv valés szamok nem nagyobbak 1-nél, akkor
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+ < .
1+a® 1+b> l+ab

3. Egy érintdnégyszogbe beirtunk négy kor tgy, hogy mindegyikiik érinti a négyszog két
szomszédos oldalat, és kiviilr6l érint masik két kort. Mutassuk meg, hogy a négy kor kozott
van két egybevago.

4. Hatdrozzuk meg azokat a rendezett (a; b) szamparokat, amelyekre 3¢ +7° egy pozitiv
egész szam négyzete.

S. Az ABCD hurnégyszogben DACZL=qa,, CABZL=a,, BCAZL=vy,, ACDZ=Y,.
Bizonyitsuk be, hogy

sin(ot + 0, )-sin(ot, +7;)-sin(y; +7v, )-sin(y, + 0, ) > 4-sin o, -sin o, -siny; -siny, .
Mikor &ll fenn egyenldség?

6. Egy korvonalon felvesziink 1000 pontot, és valahogyan (nem feltétleniil sorban)
megszamozzuk ket az elsé 1000 pozitiv egész szam felhasznéldsaval. (Barmely két ponthoz
rendelt szam kiilonb6z0.) Igazoljuk, hogy lefedhetok a pontok 500 szakasszal gy, hogy
barmely lefedé szakasz két végpontjdhoz rendelt szamok kiilonbsége (abszolutértékben)
kisebb 750-nél, €s semelyik két szakasznak nincs kdzos pontja.



