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I. fordulo

1. Melyek azok a tizes szamrendszerben négyjegyli abcd pozitiv egész szamok, amelyekre
teljesiilnek a kovetkez6 oszthatdsagi feltételek?

(1) a osztdja az ab kétjegyli szamnak;

(2) az ab kétjegyli szdm osztdja az abc hiromjegyli szamnak;

(3) az abc haromjegyli szdm osztdja az abcd négyjegyli szamnak.

2. Az a, b, ¢ 0-td] kiilonboz6 valds szamokra l+l+l=;. Bizonyitsuk be, hogy a
a b ¢ a+b+c

harom szdm koziil valamelyik kettd egymas ellentettje.

3. Az ABC haromszog AB, illetve AC oldaldnak A-hoz kozelebbi harmadol6 pontjai H, illetve
G. A B-bdl, illetve C-bdl induld belsé szogfelezok a HG egyenest P-ben, illetve Q-ban
metszik. Igazoljuk, hogy

HG+PQ 2

AB+AC 3’

4. Adott a ¢ pozitiv valds szdm. Tekintsiik az f : R — R, f(x)zpz'(x2+2x)+ p2—1
masodfoku fiiggvényeket, ahol p pozitiv valoés paraméter. Mely p érték esetén lesz az f
grafikonjanak tengelypontja, valamint az x tengellyel vett metszéspontjai altal meghatarozott
haromszog teriilete ¢?

5. Az ABCD négyzet tetsz6leges belsé pontja P. A P pont A koriili +90°-os elforgatottja E, B
koriili —90°-os elforgatottja F. Mutassuk meg, hogy az EF egyenes felezi a négyzet teriiletét.

6. Adott egy téglalap, két szomszédos oldala 11 illetve 13 egység hosszd. Fedjiik le ezt a
téglalapot egyrétlien €s hézagmentesen egész oldalhosszisdgi (nem feltétleniil egybevago)
négyzetekkel. Hatarozzuk meg a lefedéshez sziikséges négyzetek szdmdanak minimumat, és
adjunk meg egy minimdlis szdmu négyzetet hasznalo lefedést.



