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Varga Tamas Matematika Verseny 8. osztalyos feladatok
megol dasal
Il . kategdria

orszagos donté 2002.

1. feladat

A hatjegyli abbabb szam hat egymast kovetd primszam szorzata.
Melyik ez a hatjegyi szam ?

Megaldas:

abbabb =1001- abb=7-11-13- abb,
mivel 7, 11, 13 harom egymast kovetd primszam, igy

ab0{2-3-5;3-5-17 ; 5-17-19}.
Ezek kdzll csak a3 -5-17 =255aj6, mert 2-3-5<1006s5- 17 - 19> 999, 8 pont

2. feladat
Az ABC hegyesszogl haromszog magassagpontja az M pont. Az AD szakasz atmérdje a

hédromszdg koré irt kdrnek. Igazoljuk, hogy a BMCD négyszdg paralelogrammal

Megaldas:

MCLAB, mert M magassagpont.
BD LAB, Thalesz —tétele miatt.

Tehd MC ||BD.

Ugyanigy:
MB-LAC,
DC-LAC,
vagyisMB || BD.

*

Tehdt aBMCD szemkozti oldalai
parhuzamosak.
10 pont
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3. feladat
Harom pozitiv szam szorzata 1, 6sszegiik pedig egyenld reciprokaik 6sszegével. |gazljuk,
hogy a szamok kozil valamelyik 1-gyel egyenld!

Megaoldas:
1
C

1 1
abc=1 és a+b+C:§+B+ egyenletekbol

a+b+ c=bc +ac + d adodik.
Ehhezaz dc =1 egyenletet hozzaalva, rendezes utan

O=édc-a—-ac-bc+a+b+c-1=(a-1)(b- 1(c-12),
tehdt a, b, c legaldbb egyike 1. 12 pont

4. feladat
Az ABC héaromszog AC oldalanak felezépontja F. A BC oldalon P és Q negyedeld
pontok Ugy, hogy

BP=CQ-= E—C * Mess az AB oldal egyenesét a QF egyenes M-ben,
azFP egyenes pedig N-ben. Mutassuk meg, hogy MA =BN !

Megaoldas:

Legyen Ga BC
felezépontja.

FG| AM,
mert FG kdzépvonal.

MF| AG,

Mert a C kozept, 2
aranyUu hasonldsag
FQ-t AG -beviszi.

igy MAGF négyszig
paralelogramma, és

g A MA=FG (1)
A BNGF négyszdg is paralelogramma, mert a P pontratiikrés (B képe G és viszont, igy G
képe BN és parhuzamosak, FN képe 6nmaga). Ezét: FG = BN. 2

Tehat: MA = BN. 14 pont
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5. feladat

Két matematikus hangya ramaszott egy 4 x m—es négyzethalora.
Egyszerreindulnak el az A és B pontokbdl, A
és egyszerre lépnek. Egy l1épés az jelenti,

hogy a vonalak mentén 6sszesen 4 sor
3 egységnyit haladnak.
Taldlkozhat-e akét hangya ? B
Haigen, hol ? m oszlop

M egoldas:

A racspontokat kiszinezzik felvéltva fehérre é feketére. Egy hangya ey |épés oran fehér
racspontrol feketére |ép és forditva.

Ezért, ha kezdetben kiilonb6z6 szinli racspontokon alltak, akkor ez tovabbra is igy marad,
tehé nem talalkozhatnak.

Ha viszont azonos szinii racsponton alltak, akkor talalkozhatnak, mégpedig barmely eldre
meghatarozott racsponton, ugyanis az elsonek odaérkezd hangya bevarhatja a masikat.(pl.
bizonyos tipusu |épésekkel.)

Annak feltétele, hogy kezdetben azonos szinl racsponton alljanak az, hogy m paros legyen.
Tehdt a két hangya a&kor és csak akkor taldlkozhat, ha m péros, atalakozés torténhet barmely
elére meghatarozott racsponton.



