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Varga Tamás Matematika Verseny 8. osztályos feladatok

megoldásai
Iskolai forduló 2001.
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annyit a másodikba, amennyi a másodikban maradt, akkor mind a két kosárban 48 alma lesz.

Mennyi alma volt a két kosárban eredetileg?

Megoldás:

1. Z\[ ] ^1_�`] a b�c d b c d [ e�d Második kosár tartalma
kezdet 96-x x
1. átrakás 96-2x 2x
2. átrakás 2 (96-2x) 4x-96
3. átrakás 8x-192 = 48

4 pont

X = 30, 96-x = 66 
alma volt a kosarakban 2 pont

f\g g h i�j k l m n o�p q n r s t t u t v w�x�t s y1z�{�|�{�}�~�v � t�������v t � � �1���
;24, végül 48;48 alma van a

kosarakban
2 pont

_________________
Összesen: 8 pont

2. feladat
Adott a síkban az AB szakasz. Melyek azok a síkbeli egyenesek, amelyek a szakasz A és B��� ��������� � � � � ����� ����� ��� � � � ����� � � ��� �	���  � �� ¡¢

Megoldás:

Ha a szakasz két végpontját az egyenes nem választja el, akkor minden az

AB-vel párhuzamos egyenes, 2 pont
il letve az AB egyenes megfelel 2 pont
és csak ezek. 2 pont

x
Összesen: 8 pont

x
Összesen: 8 pont
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egyenesek bármelyike jó,
az F pontra vonatkozó
szimmetria miatt. 2 pont

½\¾ ¿ À Á�Â ¾¥Ã Ä\Ã Å�Â ¾ Æ�Ç�È�Å�É�Ã Ê É�Ë Ì1Ë�Ä Ë Á Í�Ë Ì1Î Ä Â Ï�Ã Ä\Ë ¾�Ë Ï�Â	Ð�Ë Å�Ñ Ë Ê Ë Ê Ò�Ë Å�É�Ë Ì�Ë Ä Ë Ï�Ó
2 pont

_________________
Összesen: 10 pont

3. feladat
Egy lakossági felmérés során kiderült, hogy egy település 1000 lakója közül 700-nak van CD
lejátszója, 850-nek telefonja, 452-nek számítógépe. A vizsgált 1000 lakos közül legalább
hány lakosnak van mind a három készüléke?

Megoldás:

Legalább 2 lakosnak mindhárom készüléke van 2 pont
700 + 452=1152, vagyis legalább 152 lakosnak van
 CD lejátszója is, meg számítógépe is 5 pontÔ/Õ Ö�× Ø¸Ù Ú�Û1× Ü1Ý�× Þ ß�× à�ß�Õ ß�á�â¸ã × Ø × ä å�ß æ ç è�× é ê Þ ã�ç é¨× Ø ë ì�ì�í\î ï ð�ñ ò ó�ôõ ì�ö�ñ�ñ ÷ ø�ò ñ ù ì�ì
ó�÷ ú ú û�ü�÷ ó1ý�ò ü�ú ÷ ñ ÷ þ ô�ü ÿ ò¥í õ �

5 pont
_________________
Összesen: 12 pont

4. feladat�\ø���ü���ô�ñ ��õ � ��ø���ú	ì�÷ ñ õ ûLõ � ��ø�	 ü�÷ ó/ò �
�õ õ � ÷ ø�÷
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Megoldás:]S^0_ ` a b�cEd�e f ` g h i j�k�l m n�l o�j�h h i l k�l;p q0r s�t
°

u v0w
 = °
u w�v0w

4 pontxyo�z { |�z h l0h�}�~ { ���S��l � h ��h i j�kEj�h h i l k�l�� l }�~ �
°=°−° ������ � �� ���0�

2 pont��� � � � � � � � ������� ��������� �E� � � �E����� �0� ����� �E� �� 
olyan α, amelyre a két másik

α−°180  illetve α−°90 4 pont
azaz °=+−°+−° 23590180 ααα 2 pont¡ ¢¤£ ¥�¥�¦�§ ¨©�ª

°=α  °=−°
ª�ª«�¬ α , °=−°  ® ª ¯ ¬ α 2 pont

a keresett három érték.
_________________
Összesen: 14 pont
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5. feladat
Öt egymás utáni pozitív egész szám közül a negyedik prímszám. Bizonyítsuk be, hogy az öt
szám szorzata osztható 240-nel!

Megoldás:

Jelölje P a negyedik számot, ami prím
A (P-3) (P-2) (P-1) P (P+1) 1 pont
Szorzatban P csak páratlan lehet, lévén a számsorban (legalább) negyedik: 2 pont
Ezért az öt szám között pontosan 3 páros szám van, 3 pont
melyek közül legalább az egyik 4-gyel osztható, 2 pont
következésképpen ezek szorzata 16-nak többszöröse. 3 pont°;±³² ´�µ0¶�· ¸ ±³¹�º�»�² ± ¼E² ´�½ ¸ ¾;¹�º�¾ º0± ±�»�¿ ÀE¿ ¾ÂÁ0Ã À�² ¹�Ä ¸¤¶�² ´�¿;Å�Ã À�¿ ¹�Ä ¸�± º�Æ0Æ�¸ ¾ º�Ç º�¸ ² È�É ´�µ
szorzatuk 15-nek is többszöröse 3 pont
Ám ha egy szám 15-nek is és 16-nak is többszöröse, akkor osztható Ê�Ë�ÌÍ ÎÍ Ï

=⋅ -nel. 2 pont
_________________
Összesen: 16 pont

Bármelyik feladat eredményének indoklás nélküli közlése 1 pontot ér. Több megoldásbólÐ Ñ Ò ÓÕÔ Ö�×ÙØ Ú Ô Û�Ô Ü Ý Þ ß àÕáãâ ä�å�å�æ ç�èéç�á ê�ë�á ìSê�ä�í0ì ä0ì î�ï;ð!ñ�ì òÂó�ì á ì ô�å�á íÙç�õ�ð õ�Þ ì ß ç�ì ö�Þ�ß Þ ì ÷ ø ö�ù�ú�ß
ç�æ û ä�à�ü ý ì á Þ á í�æ í�ú�ä�ç�Þ ü ý ñ�ò�ß à�ä�Þ ú�ü ý ä�çþß à�ÿ0ß í�÷ ø ì ÷ ç ��� ������� 	�
�� � � �� ��	�� ���� ��� � ������ � � ����� � � � ��� �  
maximális pontszám 60 pont.

Az I . kategóriába ! " # ! $�% &('�) # * ) +�,�% - .(/10 .�2 .�3�4 .105.�6�7 4 8 4 9 :(;<0 7 4 ;<0 7 2 .=0?>�@ 0 A 9 B ;�0
legfeljebb heti 4 óra – továbbjutási ponthatára 30 pont (50%).

A I I . kategóriába 7 0 @ 7 C�9 >�D�4 @ A 4 3�E�9 :�.�/F0 .�2 .�3�4 .F0G.�6�7 4 8 4 9 :F;�0 7 4 ;�0 7 2 .�0H>�@ 0 A 9 B ;�0 több,
mint heti 4 óra – továbbjutási ponthatára 36 pont (60%).IKJ L M N�OGPQO�R�S S J T�U O�P V WYX�R�T�Z�[ \ S V ]�^�_�\ ^�` L M U O�L U�PQa�\ L b \ ^�Z�c�R�S T�R�d P V R�O�L P WePKV P ^�f�S gG^�\ a�\<h<\ S S J<P
h<\ T�[ \ S \ S _�O�P V \ T�g�L i U V j

Köszönjük a munkájukat!

Székesfehérvár, 2001. november
A Versenybizottság


