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|. kategoria

orszagos donté 2002.

1. feladat
Eva és Pisti 3 kilonbozé konyvén osztozkodhat. Hanyféleképpen tehetik ezt, ha az is
lehetséges, hogy valamelyikiik nem tart igényt egy konyvre sem?

Megoldas: A konyvek barmelyike Eva vagy Pisti tulajdonaba keriilhet. Az elsé konyv igy 2-
féleképpen, az els6 és masodik konyv 2-2 = 4féleképpen, mig a harom konyv 2. 2 -2= 8-
féleképpen taldlhat gazdéra.

8pont

2. feladat

Egy négyzetet az dran |&hatd6 modon feldaraboltunk
négy egybevago téglalapra és egy kisebb négyzetre.
Egy téglalap kertlete 10 cm. Szamitsuk ki az eedeti
négyzet teriletét!

Megoldas: Ha atéglalap oldalai a illetve b hosszliak, akkor az eredeti négyzet oldala at+b
hosz(. Mivel 2(a+b)=10 cm, igy a+b=5 cm, tehét az eedeti négyzet teriilete (a+h)® = 25 cm.
10 pont

3. feladat
Szaz kilonbozd pozitiv egész szdm Osszege 7400. Igazoljuk, hogy a szdmok kozott van
hérommal oszthatd!

M egaldas: Tekintsiik az els6é 150 pozitiv egész dsszegét:

1+2+3+...+150=11325
ha ebbdl levonjuk az 50 darab 3-mal oszthatd 6sszegét, vagyis a

3+6+9+...+150=38250t,
akkor az els6 100 darab 3-mal nem oszthatok osszegét: 7500-at kapunk. Amennyi darabot
ezekbdl elvesziink, ugyanannyi darabbal kell ezeket potolnunk, de a potlas osszege 100-zal
kevesebb kell, hogy legyen. Ezt csak a kihagyott 50 darab 3-t6bbszorosbdl valo kivalasztassal
lehet megtenniink. (pl. 148 helyett 48 6n.) 12 pont
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4. feladat
Egy egyenld szari haromszogben az egyik csucsbdl huzott magassdg hossza fele az
ugyanazon csucsbodl indulé szogfelezd hosszanak. Mekkorak a haromszog szogei?

Megaldas: A

a, b,

Az a, esetben a két szakasz egyenld.

n
2 m p m_ T .
A b, esetben o+ s -bol 5 T3 3 <0, ami lehetetlen.
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A c, esetben T T2

2 ,azaz o= 140° ésamasik két szog 20 . 14 pont

5. feladat

Péter azt dlitja, hogy Pa ak&rhogyan is zinezzn be ey négyzeracsos flzetlapon szaz
mezdt, ¢ ki tud valasztani kozilik huszonotot ugy, hogy a kivalasztottak kozott semelyik
kettonek nincs kozos pontja. Igaza van-e Péternek?

Megaldas: szdmozzunk szinezés utan az aldbbiak szerint:

--12121212---

--34343434---

--12121212---

--34343434---
A 100 szinezett mezd kozott van 25 azonos szamozasu, viszont az ilyeneknek nincs kozos
pontja.

16 pont



