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7. osztály II . kategória����� ���������
	����� �
1. feladat
Bizonyítsuk be, hogy öt darab pozitív egész szám negyedik hatványai közül kiválasztható két
olyan, amelyek különbsége osztható 10-zel!

Megoldás:  A négyzetszámok utolsó jegyei 0, 1, 4, 6 és 9lehetnek.��� � ����� ����� � � � � �� �� !�� �#"���$ ��%&� '�(&)�� � * + ,.-
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osztható 10-zel.                                                                                                                  8 pont

2. feladatY�Z�[6\�]�^�_�` acb ]�\Hb d e�Zcf g h i�jMk bl]�h m�n h n job d f p#f ^�n \qb d ]�r d n g ncs t�uHv�wl` \�\�]�r n6nxb ]�\Hb d e�Z<y�` h b z
szögeinek összege?

Megoldás:        1602
)3( =⋅− nnn

, azaz

                            n2(n-3) = 320 = 8·8·5, mivel n{.|�} ~�� ��} ~ � �
így n=8 és a szögösszeg (n-2)� ��� ����� o.                                                                          10 pont

3. feladat�����l� ����� ��� ��������� ��� � �l��� ������� ��������� ����� ����� � ��������� ����� � �&� � � ����� � � � ���� �� �&� ��� �#���#�#� � � � � � ¡
Telekrendezés során a két telket egy téglalap alakú telekké alakították úgy, hogy változatlan
maradt a területe is, és az út menti oldal is. Mutassuk meg, hogy az új telek rövidebb oldala
nagyobb a hosszabb oldal felénél!

Megoldás:

12 pont
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Az ábra jelöléseivel:
Mivel a · x = b · y és legyen
             a > b,
ezért   x > y.
De,  a – x = b + y, azaz  a – b = x + y.

b

Ám, ybba +〈+
2  akkor és csak akkor, ha a - b < 2 y.

Ha tehát x + y < 2 y, ami x < y miatt teljesül.
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a második csapat tagjai átlagosan 5, a harmadik csapat tagjai átlagosan 4 halat fogtak. Hányan
voltak az egyes csapatokban, ha összesen 16 horgász vett részt a versenyen?

Megoldás: A Ë Ì Å À Í À Ì Å Ì Î�Ï�Ð ÑÓÒ&ÔGÕ�ÔGÖº×�Ø Ù�Ú
                                                 13x + 5y + 4z = 113.Û Ö�Ü Ñ Ý Þ ß�à á â ã�ä ãHá å æ.ç�è é�ê�ë�é�ìºìºí�î�á ê�ï�è ç�ð�ñ�ò
                                                8x = 33 + z = 32 + (1 + z).
a z + 1 tehát 8-nak a többszöröse kell, legyen. Csak a z = 7 a jó, mert  1 ó#ôºólõ öH÷ø�ù�ù�ú�û�ü&ý
þ ÿ�������ÿ����
	�ÿ�� ����� ��� � � � � ��� � �

14 pont

5. feladat����������� � ! " #%$ � & ' ( ) *+����,-���/.�01����" 2 3 0 2�4 ) 2 ) � 5 6 7 8:9 ; <1=�>�<1?A@ B C�@ B D E�F�G 8�H:I�F E
magasság az  AC  oldalt  E-ben metszi. J =�KLB M < N�< B M O <PKRQ D S 8�T�S O U F S V�S:B 9WS T�S F X�8:NZY
Igazoljuk, hogy ez felezi az J @ B C�@ B\[:B\< M�]�T�< V�< B B ^ V 6�7 8:9W_`B B M S N�_:9 U a b c d�c a b e f g

Megoldás:

16 pont
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Az  AD hLi/jlk�mon�p q�p r r s q t�u v:w x
Mivel a BEC y z { | }`r ~ � q � � � ben
DE az átfogóhoz tartozó súlyvonal,
ezért fele a BC átfogónak:
DE = BD = DC.
EBD< = DEB< .
Mivel BCE< = 90o - EBD< , ezért
   DAC<  = EBD< , mert
ugyanannak pótszögei.
Ugyanígy:
 FEM< = BCE< = BMD< = AME<
.
Az  ���`�L� és FEM �L� ���:� � � �
szárúak, tehát    AF = FE = FM,
vagyis  F felezi az AM szakaszt.

F


