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Varga Tamás Matematika Verseny 7. osztályos feladatok

megoldásai
megyei forduló 2002.

II . kategór ia

1. feladat
Ha egy számot 5-tel osztunk, akkor a maradék 3. Ha ugyanezt a számot 3–mal osztjuk, akkor
a maradék 1. Az 5-tel való osztáskor a hányados 6-tal kisebb, mint a 3-mal való osztáskor.
Melyik ez a természetes szám?

Megoldás:
Jelölje X a hárommal való osztás eredményét.
Így  5 ( X − 6) + 3 = 3 X  + 1                                                                                            3 pont

����� � � �	��
� ��� ������� �
Vagyis a szám a 43.  3 pont
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2 pont

Összesen:        8 pont

2. feladat
egy 3,5 cm sugarú kör érinti egy 60°-os szög mindkét szárát. Ez a kör a 60°-os szög; < =�>�? @ A @ < B C D EGF�D EGH�I�J�E K�L J�M�N E O P Q R STN F�F�I�U LVE W X�I�Y O W Z�U L0X�L J�J�L F�N P N F�LVH�I�J�E I�F�L0O P [�Z�\ O ]�\ O W E ^�Y _
Megoldás` O P [�ZaO P W U L Q EbD U Q J�E c�F�[�UdF�[�P N H�N0L�O P [�ZaO P [�Z�e N Y N P c C D J-X�L JfR 2 pontg h�i-jVk�l�mnj�o p l�h�q r s r p t�ubr h�i-v u w�x m t�k�x ufy�x h�z�{�|�u } v ~�j |�w�r u o p � �

2 pont
                                                             A 30° � �f�n��� � � �f� � ��� ����� � ����� � ����� � ��� ������� � �
                                                              hogy a szöggel szemközti befogó az
                                                              átfogó fele,                                                        2 pont
                          A                     B
       O          30°               K                    OK = 7 cm, tehát
                                                               OA = 7 – 3,5 = 3,5 cm                                      2 pont
                                                               OB = 7 + 3,5 = 10,5 cm                                    2 pont

 Összesen:       10 pont
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3. feladat� ���¡  ¢a����£�¤�����¥�¦�§d¨ § § ©ª����£�¤�����« ¬�¯®�£�° ± ²f« ¦³« ° � ´���µ�§ � ��¤�µ ����¬�¥�¥ª± «Vµ�§ � ��±  ¶ ± ®�� « � ¥�¥f·f¸0°a� ����¹ ®
º ± ���¼» � § ±¼µ�« ° � ´�� ®�±  ¶ ± ®���« ° � ´- ¦ ½a¾ ¿�À Á-Â ÀÄÃ�Å�ÅÇÆfÈ É È Ê ½ Ë�Á�Ì Í�Ê¼Á�Î ¾ Ï Ð�Ñ�Ò Í�À�Ó À ½ Ò�Ô�Å�Å	ÆfÈ É È Ê ½
Õ ¾ Ö�Ð�Ð�À ×fØ0ÙTÀ ×�×�Ú�Ï ÈªÒ Â³ÊÐ�Ö�¿ Ò Ûf¾ Ü Ý Þ ß à�á-â�ãÄã Þ¼ß ä�å Ý ÞÄä�æ�ç�è�ä�æ�Ý é�ê³ë ê ã	ì í�î Ý Þ ß ê¡ã è�è�æ�ï á�à�ï è�ðñãò ç�Þ å ófÝ ô�Ý Þ ß à-ð ô�õfÝ Þ ë à�ö ð é�ð ðfç�ð ç�÷�ï ò Ý Þ ß à�ë ê ã0ã ò ß ø�å�Ý ù�å0å ê ð å ò ß Ýdé�õ ÷�ã õ é�è�ú
Megoldás
Ha a legértékesebb gyöngy ára X Ft, akkor a gyöngysor értéke:
X + (X – 200) + (X – 400) + (X – 600) + (X – 800) + (X –1000) + (X – 1200) +
(X – 300) 3 (X – 600) + (X – 900) + (X – 1200) + (X – 1500) + (X – 1800) =
13 X – 10500                                                                                                                    4 pont
a feltétel szerint a kevésbé értékes oldali 5. szem
                X – 1500 Ft,                                                                                                     2 pont
tehát
                17 (X – 1500) = 13 X – 10500,                                                                        2 pontã à�ï ù�ô�õ
                 X = 3750 Ft                                                                                                     2 pontû ç�è�è�æ�ß è�ß õ õ ß è�ô�ê ï Þ â�ß ð ô�á�â�é�ä�æ-ß Þ0ø�ã õ ü�ù�ã è�à�ß ä�é�õ ÷�ë Ý ý 2 pont

Összesen:     12 pont

4. feladatþ ÿ � � ��� � ��� �
	�� �  ��� � ����� ��������� � ��� � ! "�# �%$ � &�$ � '�� ()( * +�,-� ! "�#�. '�* /-� ! "�#�0 * ( * ! , 1 *32 ���4�5 6 7�8�9�:);=< 4�5 >�?A@CBD< 4�E�FAG >�HJI�F 9
KL@ 8�@JM M N 8�7�:POQ< 4�5 >RKS5 : M T G U V�TWOYX�7�>J: 7�>ZN : KL5 >�E�?[B)\]<
vel

párhuzamos egyenes az AB átfogót  G-ben metszi.
Igazoljuk, hogy a CFGD négyszög rombusz!

Megoldás
                      B     G                           Elég azt igazolni, hogy a  CDGF négyszög
                                                            paralelogramma és                                                 1 pont
                                                            szimmetrikus az FD átlójára                                  1 pont
                     D
                             F

                     C                                                  A^=_�_�`Da b�c�d�e f�gJh�d iSjL_ k�_Jl l m k�n�op_ q�r�s l q t�k�u v d v q c w xDy z�{�w |�} } z�{�~J�����=� }��Q� w x�� � � xJ� } {�x ����~
az  AB szár tükörképére (az ���D� � � ���L� � ��� � ���J� �Q��� �����J����� �L� 4 pont
párhuzamos BC-vel, azaz  FG  CD.                                                                              2 pont
A  CDGF  négyszög tehát trapéz, de az FD-re való szimmetria miatt deltoid is,� � �� �� �)� ¡ � �L��¢�¡ � ��� ¡ ¢���� ��� �� �� ��� ������� � £�¤ ����� � � � � � ¥���� � �S�S��� � �
ezért rombusz is                                                                                                                 6 pont

összesen:         14 pont
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5. feladat
A bíróságon András, Béla és Csaba ugyanazokra a kérdésekre válaszoltak, s mindegyikre
igennel vagy nemmel. Azokra a kérdésekre, amelyekre Béla és Csaba igennel válaszolt,
András is igent mondott.
Amelyekre András igent mondott, azokra Béla is, és amelyekre Béla igent mondott, azokra
igent mondott András és Béla közül legalább az egyik is.
Bizonyítsuk be, hogy András és Béla minden kérdésre ugyanazt válaszolta!

Megoldás¦=§�¨ © ª�ª�©�«�¨ ¬�§ ª=�® ¯ °�®J± ²�§ ³L© ¨ ¬ ¯ ©�´�ª�°J¯ µ ±A®J±�¶�® ¨ §��·�¨ ¸�ª�¹�¸�º »L¼�µ ¨ § ± º ½p§ ° ½ § L¼�«�¨ ª�§ ²
akkor András nem-et kellett mondjon, különben                                                        3 pont
András igen-jére a feltétel miatt Béla is igent mondott volna.                                    2 pont

Így az András nem és Béla igen válasza miatt András és Csaba közül Csaba igent
kellett mondjon.                                                                                                           5 pont
Béla és Csaba igenje miatt András is ezt mondta ami ellentmond
indirekt feltevésünknek,                                                                                              3 pont© º ® ¯ ½p© ªJª�© S© ¨ ¨ © ª��© º » ¾ ©�¿ À�§ º�Á

3 pont
összesen:   16 pont

Bármelyik feladat eredményének indoklás nélküli közlése 1 pontot ér. Több megoldásból csakÂ Ã�Ä=Å Æ Â Ç�Â È É�Æ Â ÃSÊAË Ì�Í�Í�Î Ï�Ð�Ï�Ê Ñ�Ç�Ê ÈQÑ�Ì�ÒJÈ ÌJÈ Ó Ô�Õ�Ö�È ×=Ø�È Ê È Ù�Í�Ê Ò=Ï�Ú�Õ Ú�Æ È Â ÏJÈ É�Æ�Â Æ È Û Ü É�Ý�Þ�ÂDÏ�Î ß Ì�Ã�à á È Ê Æ Ê Ò
Î Ò�Þ�Ì�Ï�Æ à á ÖS×SÂ Ã�Ì�Æ Þ�à á Ì�ÏSÂ Ã�ÄJÂ Ò�Û Ü È Û Ï�â�Â ÏSÊ�Í�Â ×=Ø�È Ê È ÌJÈ È�×LÂ Ã�Ì�Æ Þ�àJá Ì�Ï�Ï�Ê Æ Ó ãDäDå æ ç è é�å ê ë ì�íJî ï ì�ð�ñ ï ò
pontszám 60 pont.

A I I . kategóriába ó ô õ ó ö�÷ ø-ù�ú õ û ú ü�ýJ÷ þ ÿ�� � ÿ � ÿ���� ÿ � ÿ��
	 � � � � �� � 	 � � � 	 � ÿ ����� � � � � � � több,
mint heti 4 óra – továbbküldési ponthatára 36 pont (60%).

��� � � � ÿ � ÿ���� � � � � ÿ � 	 ����� ���! � � 	 "����� �$# � � � ÿ � � �&% � � � � � ��' ��� � ��� � 	 ��ÿ � � � � 	 � �
(�� � ��� % �)�)� � � � �
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Köszönjük a munkájukat!

Székesfehérvár, 2002. január
A  versenybizottság


