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Varga Tamas Matematika Verseny 8. osztalyos feladatok
megoldasai
Iskolai fordul6 2001

1. feladat

Van két kosar almank. Ha az elsébdl a masodikba annyit teszek at, amennyi a masodikban

van, majd a masodikbdl az els6be annyit, amennyi az elsében maradt, és végul az els6bol

annyit a masodikba, amennyi a méasodikban maradt, akkor mind a két kosarban 48 aima lesz.
Mennyi alma volt aké kosarban eredetileg?

Megaldas:
1. Elsd kosar tartalma Mésodik kosar tartalma
kezet 96-x X
1. &rakés 96-2x 2X
2. Arakés 2 (96-2x) 4x-96
3. adrakas 8x-192=48
4 pont
X =30, 96-x = 66
alma volt a kosarakban 2 pont
Ellenérzés: elsé attétel utan 36; 60, ezt kovetden 74;24, végll 48;48 alma van a
kosarakban
2 pont
Osszesen: 8 pont
2. feladat

Adott a sikban az AB szakasz. Melyek azok a sikbeli egyenesek, amelyek a szakasz A és B
végpontjaitol egyenld tavolsagra vannak?

Megoldas:
Ha aszakasz két végpontjét az eyyenes nem vélasztja el, akkor minden az

1

AB-vel parhuzamos egyenes, 2 pont
illetve azAB egyenes megfelel 2 pont
és csak ezek. 2 pont
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Ha az egyenes elvalasztja a két végpontot, akkor a szakasz F felezd pontjan atmend
egyenesek barmelyike jo,

az F pontra vonatkoz6
d;>\ B szimmetria miatt. 2 pont

Ezért az is igaz, hogy ilyen esetben csakis ezek a megfeleld egyenesek. 2 pont

Osszesen: 10 pont

3. feladat

Egy lakossagi felmérés oran kideriilt, hogy egy telepilés 10001akdja kozil 700-nak van CD
lgjatszOja, 850-nek telefonja, 452-nek szamitdgépe. A vizsgalt 1000 lakos kozul legalabb
hény lakosnak van mind a harom késziiléke?

Megaoldas:

Legalabb 2 lakosnak mindhédrom késziléke van 2 pont
700+ 452=1152 vagyis legalabb 152 lakosnak van

CD lejatszbjais, meg szamitogépe is 5 pont
Mivel 150 embernek nincs telefonja, ezért az elébbi 152 lakosbol legalabb

kettének van telefonja is. 5 pont

Osszesen: 12 pont

4. feladat

Egy nyolcszog 6t bels6é szogének az 6sszege 845°. A fennmaradd harom belsé szog kozil
kettonek az 6sszege180° és kettOnek az 6sszege 90°. Szamitsuk ki ezt a harom belsé szoget!

Megaldas:

A 8-5z0g belsé szogeinek dsszege (8-2) 180° = 1080° 4 pont
A kérdéses harom bels6 szog 6sszege tehat 1080° —845° =235° 2 pont
A feltételbol adododan ezek kozott van egy olyan o, amelyre akét masik

18C¢° —a illetve 90° —a 4 pont
azzl80 —a +90° —a +a =235 2 pont
¢s ebbdl a =35°, 90° —a =55°, 180° —a =145° 2 pont

a keresett harom érték.

Osszesen: 14 pont
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Ot egymés utéani pozitiv egész szdm koziil a negyedik primszam. Bizonyitsuk be, hogy az 6t
szdm szorzata oszthato 240-nel!

M egoldas:

Jeldlje P a negyedik szamot, ami prim

A (P-3) (P-2) (P-1) P(P+1) 1 pont
Szorzatban P csak paratlan lehet, [évén a szamsorban (legalabb) negyedik: 2 pont
Ezét az 6t szam kozott pontosan 3 paros am van, 3 pont
melyek kdzul legaldbb az ayyik 4-gyel oszthato, 2 pont
kovetkezésképpen ezek szorzaa 16-nak tobbszorose. 3 pont
Ot egymast kovetd egész kozott van az 5-nek is meg a 3-nak is tobbszorose, igy

szorzauk 15-nek is tdbbszorose 3 pont

Am ha ey szém 15-nek is és 16-nak is tobbszorose, akkor oszthatd 15 06 =240-nel. 2 pont

Osszesen: 16 pont

Barmelyik feladat eredményének indoklas nélkili kdzlése 1 pontot ér. Tobb megoldéshol
csak egy (lehetéleg a jobbik) kaphat pontot. Az uUtmutatoban kozoltektdl eltérd, de
kifogastalan indoklasi megoldasok egyenértékiiek a bemutatott megoldasokkal. Az elérheto
maximali s portszam 60 pont.

Az |. kategoridba tartozd versenyzOk — akiknek a kotelezd6 matematika Oraszama
legfeljebb heti 4 6ra—tovabbjutési ponthatéra 30 pont (50%).

A 11. kategdriaba tartozd versenyzOk — akiknek a kotelez6 matematika oraszama tobb,
mint heti 4 6ra—tovabbjutési ponthatara 36 pont (60%).

Kérjiik a kollégékat, hogy feltlinden irjak ra a versenydolgozatokra, a tanul6 neve mellé a
megfeleld kategoriat!

K&szdnjuk a munk§jukat!

Székesfehérvar, 2001 november
A Versenybizottsag



