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Varga Tamas Matematika Verseny 8. osztalyos feladatok
megoldasai
megyei fordulé 2002

|. kategoria

1. feladat

Egy tehervonat alland6 sebességgel 15 mésodperc datt haladt € egy tavird oszlop mellett,
majd teljes hosszaval 45 mésodperc alatt ment a egy 540 m hossU alagiton. Hany méter
hossU avonat, és mekkora asebesege?

Megoldas

Ha avonat sebessége v nvs, akkor avonat hossza15v méter 1 pont
45 s alatt 45v m-t tett meg, ami sajat hosszanak és az540 m hossz( alagUtnak

az gyittes hosza, azaz

45v =15v + 540 2 pont

amibél v =18m/s 2 pont
ésavonat hosza

15« 18= 270 méter. 2 pont

Konnyen ellenérizhetd, hogy ez megoldas 1 pont

Osszesen: 8 pont

2. feladat

Egy haromszog belsé szogeinek fokokban mért mérészamai egészek. Egyik szoge
haromjegyl, a masik két szog mérdszamat ugy kapjuk ebbdl, hogy elhagyjuk a kozépso,
illetve azutolsd szamjegyet. Mekkordk a haromszog szbgei ?

Megoldas
Ha abc aharomjegy mérészam, ugy

a=1 1 pont
A feltétel szerint 180=100+ 10b+c +10+ b+ 10+ c=120+ 11b +2¢c 3 pont
Azaz 60=11b+ 2c
Mivel b paroskell, hogy legyen és legaldbb 4, 3 pont

de 6-ndl kisebb, igy

a=1,b=4éc=8

A haromszog szogei: 148, 14°, 18°. 2 pont
Osszesen: 10 pont
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3. feladat
Az ABC haromszégben AB=6cm, BC=5cmésAC=7cm.
A haromszog 5 cm-es oldalat kiviilrdl, F
ésamasik két oldal meghossabbitasat C
érintd kor az AB illetve AC egyeneseket
azE illetve azF pontokban érinti. G
Mekkora azAE ésazAF szekasz hosza?
E B A
Megoldas
A kiilsé pontbol huzott érintdszakaszok egyenldk, igy az abra jeloléseivel
BE=BGés 2 pont
CF = CG, tovabba 2 pont
AE =AF 2 pont
Ezek szeint AE+ AF=AB +BE+AC+CF=
AB + BC + AC, 4 pont
Tehd AE = AF =fél kerlilet 2 pont
Osszesen: 12 pont
4. feladat
Haté&rozzuk meg az0szesolyan x ; y primeket, amelyekre az xey — 1 ésaz xey +1 isprim!
Megoldas
x ésy kozil legaldbb az @yik péros, kilonben xey — 1 ésxey +1
két paros prim lenne. 3 pont
Nincs kitUntetett szerep, legyen tehdt x = 2. 2 pont
A2ey—1ésa2ey+la2ey—na egyitt harom egymast kovetd egész szam,
van tehat kozottiik 3-nak tobbszordose 3 pont
Ha ez a2+y — 1, akkor primsége miatt csak az y = 2 lehet,
ami meg isfelel, mert azx =y =2 mellett a2¢2 —1 ésa2¢2 +1 mind primek 2 pont
Ha a2-y a 3 tobbszorose, akkor y = 3 kell hogy legyen,
ésezmegisfelel: x=2,y=3,xey—1=5xey+1=7. 2 pont
A 2y + 1 nem lehet 3 tébbszorose, mert prim csak azy = 1 esetén lehetne,
de ezut6bbi nem prim. 2 pont

0sszesen: 14 pont
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Adott azAj, Az, Az, Ay, As, Ae, A7, Ag, Ag Zabdlyos kszdg. Hany olyan szabalyos
haromsz6g van a kilencszdg sikjaban, amelynek legaldbb két csiicsa akil encszdg csticsai
kozul valg?

Megoldas
9.8
Két cslicsot a9 pont kozdl O O O O = 36 féleképpen valaszthatunk,
2
és ezek mindegyikéhez 2 szabalyos haromszdg tartozik. 8 pont

Viszont azA1ALA7, A2AsAg, €sazAzAsAq haromszigek szabalyosak,

melyek mindegyikét haromszor vettik figyelembe, holott csak egyszer kellett volna 6 pont

Ezét 2¢36- 3+2 = 66 féle keresett haromszdg van. 2 pont
Osszesen: 16 pont

Barmelyik feladat eredményének indoklas nélkili kozlése 1 pontot ér. Tobb megoldasbdl
csak egy (lehetéleg a jobbik) kaphat pontot. Az uUtmutatoban kozoltektdl eltérd, de
kifogastalan indoklasi megoldasok egyenértékiiek a bemutatott megoldasokkal. Az elérheto
maximali s portszam 60 port.

Az |. kategoridba tartozd versenyzOk — akiknek a kotelezd6 matematika Oraszama

legfeljebb heti 4 6ra—tovabbkiildési ponthatara 30 pont (50%).

Kérjiik a kollégékat, hogy feltlinden irjak ra a versenydolgozatokra, a tanul6 neve mellé a
megfeleld kategoriat!

K&szdnjuk a munkgjukat!

Székesfehérvar, 20Q2. Januér A Versenyhizottsag



