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Varga Tamas Matematika Verseny
7. osztély 1l . kategoria
orszagos donto
1. feladat
Bizonyitsuk be, hogy 6t darab pozitiv egész szdm negyedik hatvanyai ko6zul kivalaszthatd két
olyan, amelyek kiilonbsége oszthaté 10-zd!

Megadas: A négyzetszamok utolso jegyei O, 1, 4, 6 és 9lehetnek.

Ezek négyzetei, pedig O, 1, 5 és 6 véguek.

Tehat 5 pozitiv egész negyedik hatvanya kozott van két azonos végl, ezek kulonbsége
oszthat6 10-zd. 8 pont

2. feladat
Egy konvex sokszog 4tloi és oldalai szamanak szorzata 160. Mekkora a sokszog belso
szogeinek 6szege?

-3 _
M egoldas: %HT =160, azaz

n(n-3) = 320 = 8:8-5, mivel N>3 és egész,
igy n=8 és a sz6goszeg (n-2)r = 1080°. 10 pont
3. feladat
Egy egyenes Ut mentén két killonb6z6 nagysagu, négyzet alaku telek volt egymas mellett.
Telekrendezés oran a két telket egy téglalap alaku telekké alakitottdk Ugy, hogy valtozatlan
maradt aterllete is, és az it menti oldal is. Mutassuk meg, hogy az (j telek révidebb oldala

nagyobb a hosszabb oldal felénél!

Megaldas:

------------------------------- Az dbra jeldléseivel:
Mivel a-x=b -y éslegyen
a>b,
ezat x>y.
De, a—x=b+y,azaz ab=x+y.

e b
Am, 22+ y akkor és csak akkor, ha a-b<2y.
Hatehdt x + y <2y, ami x <y miatt teljesil.
12 pont
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Hérom sporthorgasz csapat egy versenyen 113 halat fogott. Az elsé csapat tagjai atlagosan 13,
amésodik csapat tagjai atlagosan 5, a harmadik csapat tagjai dtlagosan 4 halat fogtak. Hanyan
voltak az @yes csapatokban, ha 6sszesen 16 horgasz vett részt aversenyen?

Megodas: A feltételekbol x+y+z=16,
13 +5y+4z =113
Az elsé 5-sz0rosét kivonva a masodikbol
& =33+z=32+(1+ 2.
a z +1 tehé& 8-nak atdbbszorose kell, legyen. Csak a z =7 ajo, mert 1<z <14,
Ebbdl x =5, y=4, z=7, ami megfelel? is. 14 pont

5. feladat

Az ABC haromszogben AB = AC, a BC oldal felez6 pontja D, a B csucsbol indulo
magassg az AC oldalt E-ben metszi. A DE szakaszra E-ben merdlegest emeliink.
Ilgazoljuk, hogy ezfelezi az A csucs €s az M magassagpont 6sszekotd szakaszat!

Megoldas:

Az AD N BE =M magassagpont.
Mivel aBEC derékszogii A — ben
DE az é@fogbhoz tartozé sulyvonal,
ezét fele aBC étfogonak:
DE =BD =DC.
EBD< =DEB<.
Mivel BCE< =90° - EBD<, ezét
DAC< =EBD<, mert
£l ugyanannak p&szogel.
................ - Ugyanigy:
------ FEM< =BCE< =BMD< = AME<

Az AFE A ésFEM A egyenld
sz&uak, teha AF = FE = FM,
E c vagyis Ffelezi az AM sz&kaszt.

16 pont



