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Varga Tamás Matematika Verseny 7. osztályos feladatok

megoldásai
iskolai forduló 2001.

1. feladat
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-ét, majd a maradék !
"

-ét, akkor 1650 Ft-tal kevesebb

pénze marad, mintha az eredeti összeg #
"

-ét költötte volna el.

Mennyi pénze volt eredetileg a diáknak?

Megoldás:
$&% ')( * +�,.-�/ 0�* 1 23

-ének a 4
5

-e marad meg, ami 6 7
8

9 7
:

= -nyi 2 pont

Másodjára marad ;
<

-nyi, ami = >
?

. 2 pont

a különbség @ A�B�C@ C
B = Ft, 2 pont

Így eredetileg a diáknak 3300 Ft-ja volt. 2 pont
____________________

Összesen: 8 pont

2. feladatD�E F�GIH�J G�K FML�N O�G�P JQH)R S T U�K T VIW�T X P O�G Y Z [ \ ]�^ _ ` [ Z [ _a_ ` b ]dc�e f�gQe ]�[ h i�[ jke `ml g�n�gQo�g�p�gQ^ _rq
számjegyek mindegyikét pontosan egyszer tartalmazza?

Megoldás:s�t�u�v w�x y�z)z {�| } ~ ����y�� x ���Q��z ~ � ����� � � � �k��� �)�
2 pont

Ugyanis a két utolsó jegy csak a 12, 24, 32 vagy 52 valamelyike lehet. 4 pont��� � � �Q� �������)� � � � ��� ������� � ����� �Q�Q� � � ��  � ¡���� �¢� � � £���� ¤ ¥��¦��� � � ¤ �
§¨©ª

=⋅⋅  féleképpen kerülhet. 4 pont
____________________

Összesen: 10 pont
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3. feladat«r¬ ­ ®�¯ °²±Q³ ´�³�µ¶³ ·¸³a¹ º�» º�°�®�¼¢³ ±�¯ ­ ®�°�¯ ½M¾ » °�®�¿ ½�³r³a¹ º�» º�°�®À¹ ³ ­ Á)¾ ¹ Â�­�Ã�ÄM±�¿ ¹ ¯ »¶¹ ¾ Å�º�­ µ ¾ ´�» ³¸­ ¯ Å�Æ
¹ Ç È É Ê Ë Ì Ê�ÍÏÎ�Ð Ñ Ò Ì Ò ÓÕÔ Ì Ö�×�Ð Ø�Ù�ÑÛÚ�Ò Ñ ÜÞÝ�Ê�Ñ ß�à á ß�Ø�Ü�Ý�Ù�â�×¶Ê�ã�Ê ärÓ ß�â�Ê Ì Ê å&Ò Ø�Ø�Ù�Ì¢ÊQÚ�æ È�Ó È å Ö�Ñ Ò ÓÕÑ Ê Ë Ê á á Ê Ë.Í)ç
fokos szöget alkotnak?

Megoldás:

61 méter magas a torony. 2 pont

jó rajz 2 pont

è&â�×�Ù�Ë ×�Ê Ö�ÍQÎ�Ð Ñ Ò Ì.é�Ò É Ù�â�ê á ëQà�Ò Ì Ð Ø)Ó È ì�â�í�Ý�Ô Ì Ù�Î	Ó È ì�â�Ø�Ò Ë Ò Ñ Ø�Ò È å Ø�Ü
amelynek egyik szöge °

î)ï
, így a másik hegyesszög is °

î)ï
, tehát

a befogók 4 m hosszúak 4 pont

ð.ñ ò ó ô õ�ö�÷ õ ø�ù�õ�ú û ü�ý ú�ô ò¢ý þ ö�ÿ�÷ ø�������÷ ú û þ.ü��	� � ò 
���÷ �&û ò ÷ þ úÞô ��
 ö�ú�ô ò¢û õ �����
õ ý ú ú ��ø���ô ú ��þ ��ö�ÿ�÷ �&ý þ ö�ÿ�÷ ø�ôÕô ��ú ô���û þ ÷ ø	� ò ������ü�ý þ ����� ò ���Qû ��ÿ�û ö�õ ��� ò ý þ 
��

4 pont
____________________

Összesen: 12 pont

4. feladat����ÿ���������ò ��ô ö���
 þ �	� ��ø�÷ ø	÷ �&ó û ü�÷ þ�� ò � ö��  �!�" #�$�%�&�' (�(�' %�)�*�+ %�,�- ,�- -�. / + 0�0�+ " 1�+  �#�+�. 2 &�+ "�&�+ . . / 3�%
ki a dobozból a golyókat. Ahhoz, hogy biztosan legyen piros golyónk a kihúzottak között, 9
golyót kell kivennünk, hogy biztosan legyen kék, 10 golyót és hogy biztosan legyen a
kihúzott golyók között fehér, 8 golyót kell kivennünk a dobozból.

Hány fehér golyó van a dobozban?

Megoldás:

5 fehér golyónk van. 2 pont
Jelölje rendre p, k, f a piros, a kék, a fehér golyók számát.
Az összes kék és fehér golyót ki kell vegyük, hogy biztosan piros legyen a%�,�&�+ - %�+ / 4�5�6�/ 7 . 1�' / ' /

k+f+1=9 3 pont
Hasonlóan kapjuk: p+f+1=10 2 pont
és p+k+1=8 2 pont+�5�7 8 !�09,	. . / +  �2 :�4 ; <

2(p+k+f)=9+10+8-3=24
azaz p+k+f=12. 3 pont
Mivel p+k=7, így f=5, és ez valóban megoldás (p=4; k=3 mellett). 2 pont

____________________
Összesen: 14 pont

57m

4m
45°

Nap
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5. feladat= >�? @ A�B C D�E�F	G�A�>�H�I�J K L�M B H�N�M K O E	P @ Q�>�R�G�J K A�L�P @ Q�>�I�M ST?UN�M K O E	P @ Q�>VP @ Q�>�W M B M @ X C MUO�P�? @�J Y W A�>�Z�G�A�@
tartozó magasság °

[	\
-kal kisebb szöget zár be, mint a háromszög egyik hegyesszöge!

Megoldás:

Az ábra jelöléseivel (C-nél van a derékszög):
°=∠

[	\] ^`_^ ,

tehát a a_�^�^ háromszögben

α−°=∠ 1352C 4 pont

Így a bc d�dd háromszögben - ha létezik (!)
ef	ghi α+°=∠

jj�j
 és lévén hj  -nél derékszög,

a α−°=∠
f	gih j�jj

4 pont
és ez éppen °

f	g
-kal kisebb, mint ∠

k�lnm
2 pont

Ha a op k�kk
háromszög nem létezik, mert qop kk

≡  akkor °=∠=∠ r	slnm�kk�lnm
És ez éppen 45°-kal nagyobb, mint a C1CC2∠=0°. 6 pont

____________________
Összesen: 16 pont

Bármelyik feladat eredményének indoklás nélküli közlése 1 pontot ér. Több megoldásbólt u v wyx z�{}| ~ x ��x � � � � �y��� ������� ������� ����� ��������� ��� ��������� �U��� � � ����� �}����� ��� � � ��� ����� � � �   ��¡�¢��
��� £ ����¤ ¥ � � � � ��� ��¢������ ¤ ¥ �¦��� ����� ¢�¤ ¥ ���§� ��¨�� ���   � � ��©�� �§�T��� ����� � � ��� ����� ����� ¢�¤ ¥ ������� � � ª�«�¬ ­ ® ¯ °�¬ ± ²
maximális pontszám 60 pont.

Az I . kategóriába ³ ´ µ ³ ¶�· ¸º¹�» µ ¼ » ½�¾�· ¿ ÀºÁ}Â À�Ã À�Ä�Å À}ÂÆÀ�Ç�È Å É Å Ê ËºÌ�Â È Å Ì�Â È Ã À	ÂÎÍ�Ï Â Ð Ê Ñ Ì�Â
legfeljebb heti 4 óra – továbbjutási ponthatára 30 pont (50%).

A I I . kategóriába È Â Ï È Ò�Ê Í§Ó�Å Ï Ð Å Ä�Ô�Ê Ë�À§ÁÕÂ À�Ã À�Ä�Å ÀÕÂVÀ�Ç�È Å É Å Ê ËÕÌ�Â È Å Ì�Â È Ã À�ÂÖÍ�Ï Â Ð Ê Ñ Ì�Â több,
mint heti 4 óra – továbbjutási ponthatára 36 pont (60%).

×ÙØ Ú Û Ü�ÝVÞUÝ�ß�à à Ø á�â Ý�Þ ã ä�å�ß�á�æ�ç è à ã é�ê�ë�è êTì Ú Û â ÝTÚ â�ÞUí�è Ú î è ê�æ�ï�ß�à á�ß�ð Þ ã ß�Ý�Ú Þ ä�ÞÙã Þ ê�ñ�à òVê�è í�è�ó�è à à Ø�Þ
ó�è á�ç è à è à ë ô�õ ö ÷ ø�ù�ú û ü ö ý

Köszönjük a munkájukat!

Székesfehérvár, 2001. november
A Versenybizottság
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