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Varga Tamas Matematika Verseny 7. osztalyos feladatok
megoldasai
iskolai fordulo 2001.

1. feladat
Ha egy diak elkolti eldészor a pénze %-ét, majd a maradék %-ét, akkor 1650 Ft-tal kevesebb

pénze marad, mintha az eedeti 6szeg 5 -ét koltotte volnael.

Mennyi pénze volt eredetileg a diaknak?

Megaoldas:
Elészor pénze 2 -ének a 3 -e marad meg, ami o i-n [ 2 pont
P 5 4 ’ 20 107

Mésodjara marad %-nyi, ami %. 2 pont

akulénbsgg % =1650 F, 2 pont

igy eredetileg a didknak 3300Ft-ja volt. 2 pont
Osszesen: 8 pont

2. feladat

Hény olyan 4-gyel oszthato Otjegyl természetes szam van, amelyek az 1, 2, 3, 4, és 5
szamjegyek mindegyikét pontosan egyszer tartamazza?

Megaoldas:

24 kivant tulajdonsagu 6tjegyl szam van. 2 pont
Ugyanis akét utolso jegy csak a 12, 24, 32 vagy 52 valamelyike lehet. 4 pont
Valamennyi esetben a hianyzo6 3 szamjegy az elsd harom helyre

32 0=6 féleképpen kertilhet. 4 pont

Osszesen: 10 pont
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Milyen magas az a torony, amelynek arnyéka a torony talpatol 57 méter tavolsagra levo
tizfalra 4 méteres arnyékot vet, ha tudjuk, hogy a Nap sugarai ekkor a vizszintes talajjal 45
fokos s6get alkotnak?

M egoldas:

61 méter magas a torony. 2 pont

jorajz 2 pont

157m —»

Egy olyan 4 méter befogoju derékszoglh haromszog keletkezik,
amelynek egyik szbge 45°, igy a mésik hegyessog is 45°, tehat
abefogdk 4 m hossztiak 4 pont

Tizfal nélkil tehat az &rnyék 61 méter hosszl, €s ezért amint az elébb
lattuk, a torony és arnyéka adta derékszogli haromszog egyenld szaru. 4 pont

Osszesen: 12 pont

4. feladat
Egy dobozban piros, kék és fehér szinli golydk vannak. Bekotott szemmel, egyesével vesszik
ki a dobozbdl a golydkat. Ahhoz, hogy biztosan legyen piros golyonk a kihtzottak kodzétt, 9
golyét kel kivennink, hogy biztosan legyen kék, 10 golyét és hogy biztosan legyen a
kihGzott golyok kodzott fehér, 8 golydt kell kivenniink a dobozbdl.

Hany fehér golyd van a dobozban?

Megoldas:

5 fehér golyonk van. 2 pont
Jeldljerendrep, k, f apiros, akék, afehér golyok szamat.

Az Oszzes kék ésfehér golydt ki kell vegylk, hogy biztosan piros legyen a

kovetkezo huzas, azaz

k+f+1=9 3 pont
Hasonldan kapjuk: p+f+1=10 2 pont
és p+k+1=8 2 pont
e harom 0sszegébdl:  2(pt+k+f)=9+10+8-3=24
azaz p+k+f=12. 3 pont
Mivel p+k=7, igy f=5, és ezvaldban megoldas (p=4; k=3 mellett). 2 pont

Osszesen: 14 pont
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Igazoljuk, hogy barmely derékszoglh haromszogben a derékszog szogfelezdje és az atfogdhoz
tartozd magassag 45° -kal kisebb szget zé& be, mint a hdromszdg egyik hegyesszoge!

Megaldas:
Az dbra jeldléseivel (C-nél van a derékszog):
C,CBO =45°,

C tehét a BCC, haromszogben
C,0=135-a 4 pont
f igy a C,CC, hdromszogben - ha létezik (1)
m CC,C,0=45°+a, éslevén C, -nél derékszog,
90-a a aCCC,0=45°-a 4 pont
A C G B ésez épen 45°-kal kisebb, mint CABO 2 pont

Ha aC,CC, haromszog nem létezik, mert C, =C,, akkor CABO = ABCO =45°
Es ez ¢pen 45°-kal nagyobb, mint a C;CC,[1=0°. 6 pont

Osszesen: 16 pont

Barmelyik feladat eredményének indoklas nélkili kdzlése 1 pontot ér. Tobb megoldéshol
csak egy (lehetéleg a jobbik) kaphat pontot. Az uUtmutatoban kozoltektdl eltérd, de
kifogastalan indoklasi megoldasok egyenértékiiek a bemutatott megoldasokkal. Az elérheto
maximali s portszam 60 pont.

Az |. kategoridba tartozd versenyzOk — akiknek a kotelezd6 matematika Oraszama
legfeljebb heti 4 6ra—tovabbjutési ponthatéra 30 pont (50%).

A 11. kategdriaba tartozd versenyzOk — akiknek a kotelez6 matematika oraszama tobb,
mint heti 4 6ra—tovabbjutési ponthatara 36 pont (60%).

Kérjiik a kollégékat, hogy feltlinden irjak ra a versenydolgozatokra, a tanul6 neve mellé a
megfeleld kategoriat!

K&szdnjuk a munk§jukat!

Székesfehérvar, 2001 november
A Versenybizottsag



