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MEGOLDÁSOK
1. feladat
Kata egy szabályos hatszög oldalaira számokat ír, majd minden csúcsba beírja az oda befutó
oldalakra írt számok összegét. Ezután törli az összes, oldalakra ír t számot és az egyik csúcsba írt
számot is, majd az így kapott ábrát megmutatj a nekünk.
Meg tudjuk-e mondani, hogy Kata melyik számot törölte a kiszemelt csúcsból?
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A szabályos tizenkétszög egymást"�#%$'& ( )
A, B, C, D és E csúcsai közül néhányat
egymással és a tizenkétszög köré írható
kör O középpontj ával összekötöttünk
az ábra szerint.
Állíts össze négyzetet az  ABO, BDO,*�+�,.- /�021�3�*54�687 98:;/ < =8>8? @�A�B C D
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Igen, kitalálható.

A másodszomszéd csúcsokba írt összegek összege ugyanaz:
a + b + c + d + e + f.

Az összeg bármely két tagjának törlése a maradékból elárulja a törölt
két szám összegét.

 2. feladat C

e+f

Az AOB E  = DOE F  = 30o, BOD F  = 60o,

BCD G  = 150o   
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CBD ^  = CDB ^  = 15o, és
BAO ^  = ABO ^  = DEO ^  = EDO ^  = 75o,
BDO ^  = DOB ^  = DBO ^  = 60o.
Ezért az ábra szerint összeállítható a négyzet.
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3. feladat
Az   a,  b,  c  és  d  számokra teljesül:  a < b < c < d.��� � � ������	�
�� ��
�
 � ��� � � ��������� �

x,  y,  és  z  számokat, ha
x = (a + b)(c + d)

y = (a + c)(b + d)

z = (a + d)(b + c)         !

Megoldás:

y – x = ab + bc +ad + cd – (ac + bc + ad + bd) = a(b – c) + d(c – b) = (c – b)(d – a) > 0,
mert c – b > 0 és d – a > 0, a feltétel miatt,
tehát x < y.
z – y = ab + ac + bd + cd – (ab + bc + ad + cd) = c(a – b) + d(b – a) = (b – a)(d – c) > 0,
mert b > a és d > c.
Ennél fogva :                              x < y < z.

4. feladat
A 108 cm2 � � � ��� � � �  "!�# $�%'& ( )�*�+ ,-,�)�( ."/�0 + ,�1 2�0 & .",-3�( $�,�3�0 4�3�%'+ / 5�+ ,�2"+ ,76�3�28+ *�579�:<; %= "$�& & ( >
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Megoldás:

108 =  ½  • 24 • m ,  azaz a 24 cm hosszú oldalhoz tartozó magasság 9 cm.

Az    AC + CB   összeg nem változik, ha a b helyett az e egyenesre vonatkozó tükörképére,   B’-re
számoljuk az AC + CB’ összeget.
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9 cm

A   C csúcs az  e�f�g h�i j�k�l m n�o�p q r_s"t uOv w x y�z_{ |_} ~ y
haladó egyenesen van.
Az  AC + CB + 24 akkor a legnagyobb illetve a
legkisebb, amikor AC + CB a legnagyobb, illetve a
legkisebb.

Ez az összeg minimális, ha   A ,  C  és  B’  egy
y ����y ��y � y �_��� ����� � � ������� ~ ��|�� � ����y ����y ��x � � � � � �"�
Ekkor Pitagorasz óta AC = CB = 22 912 + =15,
tehát a kerület legalább 54 cm.

Maximum nincs, mivel
AC1 + C1B = AC1 + C1B’ < AC2 + C2B = AC2 + C2B’

a tartalmazás miatt ( AC1B’ �   ⊂   AC2B’� ).
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 5. feladat

A   3 x 3 – ��� ��� ����	�
�� 
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�������� ��	�� ����� ��� ���  !��"�� � �����#��� $ % � ��&'���#� � 	 ( )�*�+�, - . / 0�1 2�3 4 ,
számot úgy, hogy minden sorban, minden oszlopban és a két átlóban ugyanannyi a számok összege.576 8 9�:�;�< = > ?�@BA�C DFE�9�G�;'> H�I 9�@�J�C 8 K�A�C

sem az 5 sem az 1 nem kerülhetett , ha a táblázat helyesen van
kitöltve!

Megoldás:

LNM O�P QFRTS�U#S�VWSNXYS'Z7S�[]\�^�_a` bdcab e�f e�g�h�` g�i M�j�b b k P l�P hmP l�n�P g�Q o�h�p�P k ` f iqR _
kell legyen a sorok, oszlopok,

átlók tartalmának összege.rWs�s tvu�w�s x s ymz x {�| }v~ s � ��}�y#z t ����z �N� x x ��s �q����{B��� � ��yY��x {�s �v~ t � y���� �#}�z x x z ��z ��s ymz x {�z }vy#| ����z ��{�| }�� ��z ��s t
összeg 14. Ilyen csak két párral lehetséges: 9 + 5 és 8 + 6.� ������� � ��� �#�#� � � ��� �m� � ��� �  �� ¡�¢ £�¤#¥ ¦�§ ¨ ©
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ª¬« ­ ® ¯m¯m° ± ² ® ³ ´m¯#® µ ± ±�¶�® ¶�· «F´�® ± ¸�¶�± ° ± ° ± ±F« ­ ° ² ° ¹�°7µ�º « »�± ¼ ± ½7¯#° ­ ¾�´�¶�° ´�¿�À Á�Â#µ ­
1 helyét rögzíthetjük.
Az  a   és  c Ã�Ä Å Æ Ã�Ç�Ä Å È É È Ç�È7Ê ÄdË È Æ Ì�Ä È É Í Æ Î�È Ï Ð�Ñ
Így, ha az 5 az   a3   sarokban  lenne, úgy a  9  a   c3   sarokba kerül és aÒ�Ó Å Í Ç�Ä Ð¬Ô Õ�Ö�×'Ø#È Å Ð Ù Ú7Û�Ü]Ý�Û Þ�ßWÛ]à�á#â�Ú7Û ã�ã�ä�ÙFÛ åaæ ç è é�ê�Û ë#ìmæ ÙFã�í çFî å æ ì
összege legalább 15 lenne.
Belátható, hogy az 5 az  a1  sarokban sem lehet.
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