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7. osztaly Il . kategoéria

1. feladat
Hatarozzuk meg azokat a haromjegyii primszamokat, amelyek az 1, 2, és S szamjegyekbdl allnak!
(A szamjegyek ismétlodhetnek is.)

Megadas. Harom azonos jegybol allo szamharmas Gsszetett szamot ad. (3-nak a tobbszorose.)
Az utolsd csak az1 lehet, killdnben a szam 2-vel vagy 5-tel oszthato.
Igy a lehetséges 8 db haromjegy(ibél
121, 151, 211, 221, 251, 511, 521, 551
11 osztéja 121-nek, 7 osztdja 511-nek, és 19 osztdja 551 miatt
151, 211, 221, 251, és521 primek.

2. feladat

Az ABCD paralelogrammaban a CAB szogfelea DAC szOgnek.

A CAD szog felezéje a CD oldalt F-ben, a BCA szog felezoje az AB oldalt E-ben metszi.
Igazoljuk: az EF merdleges AC-rel

A paralelogramma az 4tl6 O felezépontjara
szimmetrikus.

Erre a pontra szimmetrikus az AECF négyszdg is,
tehat ,,6” is paralelogramma.

Ugyanakkor rombusz is, mivel a feltétel szerint

%DAC<1 =CAB <« =FAC « =ACE «.

(Hiszen egyenld szogeket felezett AF illetve CE.)

igy AE = EC.
A rombusz atléi merdlegesek egymasra, tehat EF merdleges AC-re.
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3. feladat

Bergengocia egyik postajan 10, 15, és 20 petakos bélyegekbél dsszesen 30 darab van.
E harminc bélyeg Gsszértéke 500 petak.

Bizonyitsuk be, hogy a 20 petakos bélyegbdél tobb van, mint a 10 petakos bélyegbdl!

Megadas: Hax db 10 petékos ésy db 15 petékos bélyeg van, Ugy 30 —(x +y) db 20 petakos bélyeg lesz a
postan.
Mivel 10x + 15y +20[30 — (x +y)] = 500, ezért az ebbdl ad6do
) 100=10x + 5y, tehat 20=2x +.
Am 30— (x +y) > x pontosan akkor, ha
30> 2x +y =20, ami most fenndll.

4. feladat

Adott egy konvex tizszdg. Hany olyan haromszog van, amelynek cslicsai a tizszdg csicsai kozil
kerllnek ki, de nincs kézos oldala atizszbggel ?

(Két haromszog kiilonbozo, ha legalabb egy csucsban kiilonbéznek.)

Megadas: Megszamoljuk.

Ha a tizszog csucsait 1-t6l 10-ig megszamozzuk, akkor csak olyan szamokat fogadhatunk el, amelyekben

nincs két szomszédos szamjegy (10-nek 1 a szomszédja) és kiillonbozo jegyekbdl all.

Mivel sorrendjiik szerint nem kiilonbozok az (a, b, ¢) és a (c, a, b) stb., ezért elég aszerint 6sszeszamlani,

hogy az1, 2, ...., 10 kozul melyik a legkisebb egy harmasban.

lgy:

(1,3,5):(1,3,6);(L,3,7);(1,3,8);(1,3,9;(1,46);(1,4,7);(1,4,8);(1,49):,(1,57),(15,8),(1,59),
(1,6,8);(1,6,9); (1, 7,9);

(2,4,6);(2,4,7);(2,4,8);(2,4,9); (2,4,10); (2,5, 7); (2,5, 8); (2,5,9); (2,5, 10); (2, 6, 8); (2, 6, 9);
(2,6,10); (2,7,9); (2,7, 10); (2, 8, 10);

(3,5,7);(3,5,8),(3,59);(3,5,10); (3,6,8); (3,6,9), (3,6, 10); (3,7,9); (3,7, 10); (3, 8, 10);

(4,6, 8);(4,6,9); (4,6, 10); (4,7,9); (4, 7,10); (4, 8, 10);

(5,7,9); (5,7, 10); (5, 8, 10);

(6, 8, 10).

Azaz 50 db, a feltételeket kielégitd haromszog van.



Oktatési Minisztérium
Fejé&r Megye Pedagogiai Szakmai és Szakszolgaltaté Intézet

M/7

5. feladat

Egy egér r dgcsal egy 3egység ddalu, kocka aaku sajt ot, amely 27 egységkockabdl all. Amikor egy
egysegkocka sajt ot megevett, akkor atmegy az ezzl kézos lappal bird szomszédos egységkockéba és azt
eszi.

Lehetséges-e, hogy az egér a kozépsoé kocka kivételével a tobbi 26 egységkockat megeszi?

M egoldas:

Ha a 27 egységkockat sakktablaszeriien két szinnel

szinezzuk Ugy, hogy a lapszomszédok kiilonbozo
3 1. réteg szintek legyenek,
akkor a kozéps6 kockaval azonos szint (vele

egyiitt) 13, mig a masik szinlibdl 14 van.

/#/ 2. réteg Ennélfogva a26 megevett kockaban 13 — 13azonos
szinl kell legyen, vagyis a kozépso kocka mar az

emésztés fazisaban van.

3. réteg Nem eheti tehat utoljara a kozépso kockat.




