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7. osztály I . kategór ia
feladatok megoldásai

megyei forduló 2003.

1. feladat������� � � 	 
 ��� ��������� � � ��� ��
 � 	 � ������� 	 � � ���� ������ ��� ��	 � �� � ! " # $$�%�&# ' # (*) +�, -#�" .�/�0 1$�$2
testvér életkorának átlaga 10 év.
Hány gyerek van a családban?

Megoldás: Ha a családban x számú gyerek van, akkor a feltételek miatt:
11 x  =  10(x – 1)  +  17,

azaz  x  =  7,  vagyis hét gyerek van a családban.                     9 pont3�4657 8 9:7 ;�<�= > 8 ? @�A B =�76C > 8 B ? B > 8 > <�> B D�E > 8 8 > ;FG 4 ? H
)                                                          1 pont

                                                                                                                               össz:  10 pont

2. feladat
Az  ABCD  téglalap  BC  oldala 6 egységgel hosszabb, mint az  AB oldal. Az  ABECD
konvex ötszögben BE = EC = CB.
Mekkora a téglalap területe, ha az ötszög kerülete 1,4-szerese a téglalap kerületének?

Megoldás:

A B

C

E

D

x

 x  + 6

A BC = CE = EB miatt BCE  szabályos.               1 pont
Legyen AB = x, ezzel BC = x + 6 egység.             1 pont
Az ötszög kerülete: 2x + 3(x + 6) = 5x + 18.         2 pont
A téglalap kerülete: 4x + 12.                                  2 pont

A feltételek miatt  1,4 (4x + 12) = 5x + 18, azaz
                                             0,6 x = 1,2                                                                 2 pontI JJK L�M�NPO�Q R�ST U R�V�W�X U RL W L W Y területe pedig 2 · 8 = 16 területegység.                2 pont
                                                                                                                    össz: 10 pont



Oktatási Minisztérium
Fejér Megyei Pedagógiai Szakmai és Szakszolgáltató Intézet

M/7

3. feladatZ�[�\^]_ ` ` a [b�` c d e a e c [�fa g�a h^i [�\�j k�gi k�i [�\l�a6m�c e j kg�a k�k�i ` ` nl�a�]a d m�a oj k�g�a k�]c d p�m�l�a
negyediknek négy, az ötödiknek öt, a hatodiknak hat barátja van jelen.
Hány barátja van jelen a hetediknek, ha a barátságok kölcsönösek?

Megoldás:

4. feladat
Az  ABC háromszögben  AB > AC  és az  A q e b q e gc r�r i sn t u vw�xyz t {|t u vw} ~ z ~ u { � �6� BC
oldal egyenesét D-ben metszi.
A  D ponton át az AB -vel húzott párhuzamos az AC oldal egyenesét E-ben metszi.
Bizonyítsuk be: AE = ED!

Megoldás:

6 �
7 �

1 �
�
2

� �

� �

� � A hatodiknak mindenki barátja,                       2 pont�6�^�� ����� ���� ��� �^� � � ���� �� � � � � ��� ����� ���� ����� �
2 pont���� ���� �� ���� ��� �^� � � ����� � � ���� �� � � � � �� �

mindenki a barátja.                                          2 pont
Ezzel valamennyi feltételt kielégítettük          2 pont
és az ábra mutatja, hogy a hetediknek
három barátja van.                                          2 pont
                                                            össz:  10 pont

�
E  A

B

C

� �

EAD �   =  PAR �    mert csúcsszögek�  �¡�¢£�¤   ¥|  ¦ §¨�© ª ¤ � «ª ¤�ª ¨�¬ª �¤ ¥¢¯®
                        3 pont

EDA �   =  BAR �    mert egyállásúak�  �¡�¢£�¤   ¥|  ¦ §¨�© ª ¤ � «ª ¤�ª ¨�¬ª �¤ ¥¢¯®
3 pont

Az  ADE °± ² ³´   ¦ §¨µª �¢�� ¶·ª ¨�¬�ª ¤ ¥|  ¦ §¨�«¡ ¸¹ ¨�¬�¡ ¦^ª ¦ ª ¢¢�ª ¤¯  ¦ ª ´ ¢�§¦ ¶ º ³ ¤ »�¡ ¤ ¡ ¢�º  �ª ¨�¬�ª ¤ ¥¢¯®
Tehát AE = ED.                                                  4 pont
                                                               össz:  10 pont
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5. feladat½^¾ ¿ ¾6¾ À^Á Â Ã Ä Å�Æ�Ç È ÉÊËÌ¯ÍÉÈ Î Ì Ï Ð�Ñ Ò�Ó Ç È�Ç È Ô Õ×Ö�ËÈ Ø�ÙÖ�Î Ð�Ô Ù Ú�Ç È Ì É�Ì Ì¯Ñ Ò�Û�Ñ Ì Ü Ý�Ú ÊÎ Þ�Ú Ö�ÎÊ�Ñ ÕßÌ Æ�à�Ì Ú Þ
hogy Kata melyiket választotta, feltett három kérdést:
1. A Kata által választott szám osztható-e hárommal?
2. Köbszám-e?
3. Prímszám-e?
Kata válaszaiból Dani meg tudta mondani, hogy Kata melyik számot választotta ki.
Melyik ez a szám?

Megoldás:

prímek 3k

köbök

2, 5, 7,
11
 13, 17
19, 23

6, 9, 12, 15
   18, 21
      24

1,  8

3

Készítsünk halmazábrát!
Az ábrából egyedül a 3

Ú È Þ�Ú Õ�Ñ Ù Û�Ñ Ò�ÛÓ á Ì Ñ Ù Õ â�ã ä
kiválasztható,
tehát Kata ezt választotta.
(Kata válaszai: az 1. és a 3. kérdésre igen,
a másodikra nem.)
                                                     10 pont

4, 10, 14
16, 20, 22, 25

Bármelyik feladat eredményének indoklás nélküli közlése 1 pontot ér. Több megoldásbólå æ ç è ã é�ê�ë ì ã íã î ï ð ñ òPó�ô õöö÷ øùúø�ó ûüó ýþû�õÿ�ý õ�ý �������ý ���ý ó ý 	öó ÿ�ø�
�� 
ð ý ñ øý ð·ñ ð ý � � ����ñ�ø÷ � õò�� � ý ó ð ó ÿ÷ ÿ��õø�ð � � ����ñ ò�õ�ð ��� � õø ñ ò���ñ ÿ�� � ý � ø���ñ ø óßöñ ���ý ó ý õ�ý ý���ñ ò�õ�ð ����� õøø�ó ð � ����� �  ! "�� # $ %'&�( ) %'*�+ ) ,
pontszám 50 pont.

Az I . kategóriába - . / - 0�1 243�5 / 6 5 7�8�1 9 :4;=< :�> :�?�@ :=<':�A�B @ C @ D E4FG< B @ FG< B > :H<JI�K < L D M FJ<JC @ N�O @ C P @ Q�QR�S T U�VGW�X Y�Z�T [�\�] ^�^�_�`�a b�c d UHe f�S gih S a T c T a S f�`�a�T [�\�] ^�^ j k�T ] d T�j S a S f�T l�m�n�[�f�T R�Y T ] X Y
25 pont (50%).

o=p q r sut�vwtHx�y y p z�{�tHv�| }�~ux�z��w� � y | � � � � ��� � � ����� �w����� � � � �H���u��� ����� ��� ���u� ������� ���u�H� �w�u� ���
�=� � � ���J�=�  �¡ � � � � ¢ £H¤�¥ ¦ §�¨�© ª «�¥ ¬
Köszönjük a munkájukat!

Székesfehérvár, 2003. január
A Versenybizottság


