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Varga Tamás Matematika Verseny 8. osztályos feladatok
megoldásai

iskolai forduló 2002.

1. feladat��� ��� � � � 	 � � 
 � �  � � � � � ��� � ������� � � � � ��� � �� ! ��" � � #$� % � � �&�  ' �$� % ����( ��  ��) � )� � � � � � �+*&, �����-� � � � � �
és 120 perc alatt égne el. Egyszerre meggyújtjuk mindkét gyertyát.
Milyen hosszú lesz negyed óra múlva a kék gyertya?.0/ 1 1 2 3�3 4 5 6�7 8 9 :+8 ; < =$:+> ? @BA C ; D @ C :+; A C E F D 6�:+G F < < = 7�H G :+:$A C ; D @ C I >�? A ? < ;$; A C ; J 8 ; @ ; < K

Megoldás: L-M N&O�P Q P O R S T U+VBW X Y�Z [ Z \ \^]`_`_`a X W [^Y b c&d&dBW e&fBZ�dBg d`VBW X Y W e�dBg e�\�h`_`_`a \ i�j …2 pont
A kék 15 perc alatt 4·15 = 60 mm-nyit ég el, így hossza 480-60 = 420 mm lesz.     ……3 pont
Minden perc elteltével a gyertyák magasságai közötti különbség 2 mm-rel csökken.
Kezdetben a magasság-különbség 180 mm volt, tehát 180:2 = 90 perc múlvak l�m n o&l pql rBs&l o&k t u&v^w w x yBz {�|~}

………………………………………………………….4 pont��� � � �&�&� � � � � � �����������������������������������������������������������
1 pont

Összesen:     10 pont

2. feladat
Az  ABCD paralelogramma  A  csúcsánál 60o-os szög van. �+���$��� � ��� � � � � �&��� �-� �   ¡ ¢ £¥¤ ¦ ¢¨§ © ��ª   «
a D csúcson, és felezi a CD oldalt.
Mekkora a paralelogramma kerülete?

Megoldás:

A O B

C
FD

60o

  60o
60o

AO = OD miatt ADO‹ = 60o  …......................2 pont
és ezért Az  ADO ¬  ® ¯ ° ályos,
és egybevágó DFO-val,   …..………………...2 pont
mivel OD = OF és
ODF‹ = ADF‹ - ADO‹ = 120o - 60o  = 60o........2 pont
Az  ADFO négyszög rombusz és ez
egybevágó a BCFO-val.   …………………….2 pont
A rombuszok minden oldala sugárnyi ezért
a kerület: (3 + 6) · 2 = 18 (cm).  ……………...2 pont

 összesen:     10 pont
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3. feladat±0² ³ ´ µ ¶�· ¸$·+¹ º » ´ ¼ ² » ´ ½

abcd   szám, amelyre

 abcd     -   abc   -  ab  -  a  =  2002 ?

Megoldás:  889a + 89b + 9c + d = 2002.
Az  a  legfeljebb 2 lehet, mert 3·889 több mint 2002.       ..……………………………………….2 pont
Az  a = 1 sem megy, mert a különbség kisebb 2000-nél.  ………………………………………...2 pont

Ha  a = 2, úgy  89b + 9c + d = 2002 – 2 · 889 = 224.       …………………………………………2 pont

b legfeljebb 2, különben 89b nagyobb 224-nél, de 1 vagy 0 sem lehet,
mert erre a fenti összeg kisebb mint 200.                          ………………………………...………2 pont

Ha b = 2, akkor 9c + d = 224 – ¾ ¿�À Á�ÂÄÃ�Å Æ Ç È�É Ê�Ë Ì�Í$ÎqÏ�Ð ÑÓÒ�Î�Ô Õ Ö�× Ø Ù Ì&Ú Û�ÜqÝ Í�Ü`Þ�ß�àÄá ………1 pont

A szám tehát 2251, ami meg is felel.   …………………………………………………………….1 pont
Összesen: 10 pont

4. feladatâ�ã ä�å æ ç è ç é ê Ð ë$ì è Ì í î é+ï Ù Ì Ù ë × é$è ç é ê Ð ë+Ù ã ä × ð�Í Ñ æ Í Ñ ì ñ ì Ì�Ì Ù Ø ò�Ñ ë ó ã Ù è Õ�Ð Ñ�Ù ã ä Ò Ù ç Ð ð Ñ ë ó ã ô¥å ì ç õ Ö�Ñ ë ó ã Ù è Ø ì ã Ì Ù
a trapézból.
Mekkorák a trapéz szögei?

Megoldás: Ha a derékszög a trapéz egyik szöge,

æ ã ä�é+å æ ç è ç é ê Ð ë$Ò Ù ç Ð ð Ñ ë ó ã ô Õ é ë é ë$ñ Ð ã ä ë Ù è Õ�Ö�× Ø Ù Ì é ë é Ì é ê õ ñ ï Ù ð Ø ò�Ñ ë ó ã Ù ×�Ù ã ä Ù ñ Ì ò ð Õé Ñ ë ì ç é ð õ ñ�Ì Ù Ø ò ð ê Ù Ò × ã Ù ã ä Ö�ì ÑÓð × Ù ã Ð Ñ ë ö è ò�Ñ ë ó ã Ù × à`á ………………………………………….3 pont

Ha a derékszög nem a trapéz egyik szöge, úgy az ábra jelöléseivel

A trapéz szögei tehát négy darab 90o-os, vagy két-két 60o ill . 120o-os szögek. ………….....1 + 2 pont

90o

90o

÷
÷ ÷ ÷

2
α

2
α ø

90o 2
α

+ 090=α , ù ú ù ú û�ü`ý þ 0. ………….4 pont
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 Összesen:     10 pont

5. feladat
Öt lezárt ládában egy-egy fémlapot helyeztek el: aranyat, ezüstöt, bronzot, platinát és nikkelt.ÿ�� � � � ��� � � � � � 	�
 � � � �  � 
 ��� � � � � � ��� � � � � � ��� � � 
 � ��� � � �  � ! " # $ $ #�% � &�' % � � ( ) � *
1. ládán: „Az arany a kettesben van, vagy a hármasban van.”
2. ládán: „Az ezüst az egyesben van.”
3. ládán: „A bronz nem ebben van.”
4. ládán: „A nikkel abban a ládában van, amelynek a sorszáma eggyel kisebb az aranyat
                tartalmazó láda sorszámánál.”
5. ládán: „A platina abban a ládában van, amelynek a sorszáma eggyel nagyobb a bronzot
                tartalmazó láda sorszámánál.”
Azt tudjuk, hogy csak azon a ládán igaz a felirat, amelyben az arany van.
Melyik ládában, melyik fémlap található?

Megoldás: +�,.- / - 0213024 065 78- ,:9 ;�< = >2= ?2- 02@2A2B6< C202?2D 03- ,.D < 7 E F G H I J K LNM2K OPI Q RTS ……..…….1 pont

Az arany nincs sem a 2. sem a 3. ládában, különben az 1. felirat is igaz lenne.  ………..2 pont

Az arany nincs a 4. ládában, különben a nikkel a 3.-ban van és erre a 3. felirat
is igaz lenne.  …………………………………………………………………………….2 pont

Az arany csak az 5. ládában lehet. Erre a 3. ládában a bronz, s így a 4.-ben a platina. ….2 pont

A maradék két fémlap közül ezért az ezüst a 2. , a nikkel az 1. ládában van.  …………..2 pont

Ezek az eredmények kielégítik valamennyi feltételt.  ……………………………….…..1 pont
Összesen:        10 pont

.
Bármelyik feladat eredményének indoklás nélküli közlése 1 pontot ér. Több megoldásbólU V W XZY [6\^] _ Y `2Y a b c d eZfhg i2j2j2k l2mnl6f o2p2f qro6i2s�q i�q t�u�vxw2q y{z2q f q |2j2f s^l6}2v }2c q d l2q ~2c�d c q � � ~2���2d

l6k � i2e6� � q f c f s�k s6�2i2l6c � � w�yPd e6i6c �2� � i2l�d e6��d s2� � q � l2�6d l�fTj2d y3z2q f q i�q q�y3d e6i6c �2� � i2l2l6f c t ���:� � � � �2� � �
maximális pontszám 50 pont.

Az I . kategóriába � � � � �2� ���2� � � � �2���   ¡�¢^£ ¡2¤ ¡6¥2¦ ¡^£§¡6¨�© ¦ ª ¦ « ¬�P£ © ¦ P£ © ¤ ¡®£°¯2± £ ² « ³ 3£
legfeljebb heti 4 óra – továbbjutási ponthatára 25 pont (50%).

A I I . kategóriába © £ ± © ´2« ¯�µ2¦ ± ² ¦ ¥2¶�« ¬2¡�¢�£ ¡6¤ ¡6¥2¦ ¡�£·¡6¨�© ¦ ª ¦ « ¬�3£ © ¦ 3£ © ¤ ¡6£¸¯2± £ ² « ³ 3£ több,
mint heti 4 óra – továbbjutási ponthatára 30 pont (60%).

¹Tº » ¼ ½N¾�¿�¾®À�Á Á º Â2Ã6¾®¿�Ä Å�ÆNÀ2Â�Ç�È É Á Ä Ê Ë Ì Í ÎÐÏ Ñ Ò Ó2ÔÐÑ Ó�Õ�Ö6Í Ñ × Í Î®Ø6ÙNÚ�Û Ü2Ú2Ý Õ�Þ Ú6ÔNÑ Õ2ß�Õ�Þ Õ2ÎNà®Û á�ÎNÍ Ö6Í
âTã ä ä å�æ3âTã ç�è ã ä ã ä é ê®ë�ì í î2ï6ð ñ ò�ì ó

Köszönjük a munkájukat!

Székesfehérvár, 2002. november
A Versenybizottság


