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7. osztály II . kategór ia

1. feladat����� ��� ��	 	 
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Megoldás: U+V W X�Y[Z \ X�]�X�^�_ ` a�b�c d e�f e e g�h i�f j�k�f l j�m�h�n�h h i o p o p p�h i f j�q�p�m r�s t u�v w�m xymzp n�{�{�h i n�l n�h o�s |
Az utolsó csak az 1 lehet, különben a szám 2-vel vagy 5-tel osztható.} ~��+��� � ��� � � � ~�� �/�+������� � ���z� � ~�� �������
              121, 151, 211, 221, 251, 511, 521, 551
11 osztója 121-nek, 7 osztója 511-nek, és 19 osztója 551 miatt
              151, 211, 221, 251, és 521 prímek.

2. feladat
Az   ABCD  paralelogrammában a  CAB  szög fele a  DAC  szögnek.
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Igazoljuk: az  ÆÈÏÐË�» Ñ Ò�Ã » Ó�» Ì AC-re!

Megoldás:
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szimmetrikus.
Erre a pontra szimmetrikus az AECF négyszög is,é ê ë�ì é�í î ï�ð ñ­ò�ó ô ó õ ö õ ÷�ø�ô ó ùyùyó�ú
Ugyanakkor rombusz is, mivel a feltétel szerint
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 = CAB û  = FAC û  = ACE û .
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AC-re.
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3. feladat��� � ��� ������	 
 ��� ��
�
 ������� � � � ����� ����� ����� � ������� � �������"!�� # 
�� ��� ��!�$ %�&�' ' ( ) ' ) *�+�,�-�.�/ .�0�1�.�*�2
E harminc bélyeg összértéke 500 peták.3�4 ( 5�*�6�7 8 ' 9�:�0�) ;�<�5�=�6>.@?�,BA�) 8 C�:�5�'"0�D % 6�) =�0�E�%�8 &�0�0�1�.�*�;�FG4 *�8H.�I ,BA�) 8 C�:�5�'"0�D % 6�) =�0�E�% J

Megoldás: Ha x db 10 petákos és y db 15 petákos bélyeg van, úgy 30 – (x + y) db 20 petákos bélyeg lesz a
postán.KML N�O PRQ S�TBUVQ W X@UGY�S�Z [�SB\>] TBUGX ^ _a`�W�S�S�b�O c d e fag c@O h�h�i�P�g j�k�j�k
               100 = 10x + 5y, tehát 20 = 2x + y.
Ám         30 – (x + y) > x pontosan akkor, ha
               30 > 2x + y = 20, ami most fennáll.

4. feladat
Adott egy konvex tízszög. Hány olyan háromszög van, amelynek csúcsai a tízszög csúcsai közül
kerülnek ki, de nincs közös oldala a tízszöggel?l mGn o p�q�r s�tGu v w�x�y�z�{ w�|�}�w�v ~ �����B� � ����� �����G� ���>� � ��� � �����G����� ��������� ��� ��� �

Megoldás:  Megszámoljuk.�B����� � ��� � ���>� � ��� � � � ��� � �  �¡H� ¢�� � �>£�¤ ��� � ¥ £�¦�� � §�¨�©�� ¨�¨�¦�ª � � � ¨�¦�¡ «�� ¬>� � ¥ £�¦�¨�� ��­ ¦���� ®�¯�� � §�¬�¨>¤ ¡ ©�� £>¤ ¡ «�¤ ¨�°�¤ ¬
±�² ±�³�´Hµ�¶ ·H´ ¸ ¹�º�´ ¸ ¶ »�¹�´"´ ¸ ¼ º�½ ¾ ¿�ÀBÁ Â Ã�Ä ±�¾ µ�ÂÆÅ@´ ¸ ¹�º>´ ¸�¶ » ½ Å Ç ¶ ´Hµ�È�É Ê�±�Ë�Ê�¸ ÌÆ½ ¾ ¿�À�¾ µ�Ë�Ì�É�¼ É É Í
Î ² Ï�¾ É�´ ¹�Ð Ð ¾ ±�» ½ È�µ�´ ¸ ¾ Ð ² ±�·�±�¾ ºÑµ�È�É Ê�±�Ë�Ê�¸ Ì�µ>Å ¸@Á Å Ò�Ë�Ò�³ ÇH¶ ´ Å�Á ³ Ò�Å Ò�Ë�Ç"´ · Ë�Í Ò�¾ ¸ ¶ Ð ·a¾ É ¶ ¿ aszerint összeszámlálni,
hogy az 1, 2, …., 10 közül melyik a legkisebb egy hármasban.
Így:
(1, 3, 5); (1, 3, 6); (1, 3, 7); (1, 3, 8); (1, 3, 9); (1, 4, 6); (1, 4, 7); (1, 4, 8); (1, 4, 9); (1, 5, 7); (1, 5, 8); (1, 5, 9);
      (1, 6, 8); (1, 6, 9); (1, 7, 9);
(2, 4, 6); (2, 4, 7); (2, 4, 8); (2, 4, 9); (2, 4, 10); (2, 5, 7); (2, 5, 8); (2, 5, 9); (2, 5, 10); (2, 6, 8); (2, 6, 9);
      (2, 6, 10); (2, 7, 9); (2, 7, 10); (2, 8, 10);
(3, 5, 7); (3, 5, 8), (3, 5, 9); (3, 5, 10); (3, 6, 8); (3, 6, 9), (3, 6, 10); (3, 7, 9); (3, 7, 10); (3, 8, 10);
(4, 6, 8); (4, 6, 9); (4, 6, 10); (4, 7, 9); (4, 7, 10); (4, 8, 10);
(5, 7, 9); (5, 7, 10); (5, 8, 10);
(6, 8, 10).Ó ¸ Å ¸BÔ�Ã�»�Ë�Ò�ÅÆÕ ¾ É · ¶ · ¾ É ¾ µ�¾ ·�µ�² ¾ É ¶ ¿�Ö · Ì�×�¼ Ð ¹�º>´ ¸ Ê�¿�Ï�Å ±�Í
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5. feladat
Egy egér r ágcsál egy 3 egység oldalú, kocka alakú sajt ot, amely 27 egységkockából áll. Amikor egy
egységkocka sajt ot megevett , akkor átmegy az ezzel közös lappal bíró szomszédos egységkockába és azt
eszi.��� ��� � � � �	� � 
 � ����
	��������� �	� �������	� � ��� � ���	� �������  �! " # $ !  �# $��%" &	'�'���(�)%# *�+�, ! *	���	� ��-�"/.0# *	# , 1 � 2

Megoldás:

3. réteg

2. réteg

1. réteg

3%4�4�5�6�7 8	9�: ; 8	<�=�> <�? @A: 4 <	<�@ ? B	C 4�: D 7 E F�7 G%<�; @A: D H G	G	7 C
: D H G�7 D D I	<�J	8�9�K�L	=	8�9%4�C 4 M�: D =�NO: D ; P	=	<�<	I�C Q	G	B	Q	D R
: D H G	F�7 <�C 7 8�9	7 G�7 <�K
 
4 <	<�=�E/4�<	Q	D ; M�: R�<	=�> <�? S	4 C�4 D =	G	=�:T: D H G	F�U S	7 C 7
7 8�9 I	@ @ V�W X	K�N�H 8�4�N�?�: Y <O: D H G�F�B	R ZA[ \�]�^ _�`

Ennélfogva a 26 megevett kockában 13 – 13 azonosa b c _	d e�f Z Z�Z f g�h	f _	i	]	^ g�h	j a ^�e�k b l m�a n e	o�p e�^�q�r s/^ b
emésztés fázisában van.
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