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1. feladat
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Varga Tamas M atematika Verseny
8. osztaly Il . kategoria

feladatok megoldasai
megyei fordul6 2003

A 8-nak hanyadik hatvanya a

AL .2 3. 408

2003 tényezOs szorzat?

Megaldas:

Mivel 1+ 2+ ...+ 2003 = 2£#[2003=1002- 2008 = 3 - 334- 2003
és 4= 2°, ezé&t aszorzat 2° = 81évén, a hatvanyozés aznossigai miatt
a8-nak 2- 334 -2003= 1 333 004 kitevdju hatvanya.

2. feladat

4 pont

6 pont
0sz: 10 pont

Az ABC haromszdg oldalainak hosszarendre: AB= 5, BC= 6 és CA= 7 egység.
Az ABoldal egy P pontjat a B korll réforgatjuk a BC oldalra (kapjuk igy a P; pontot),
ez aP;-et aC korll AC-re(P,), ez aP,-t pedig A korll azAB -re (Ps). Ezt ismét B
korul BC —re (P,), ezt C korul AC —re (Ps) ésvégll ez A korll az AB —re (Pg).
Bizonyitsuk be, hogy a Ps egybeesik P —vel!

Megaoldas:

Ha AP = x, akkor BP = 5-x ésigy
CP=6-(5-X=1+x.

Ezzel AP, =7—(1+X)=6-X,
tehdt BP; =5—-(6—-X) =x—1

vagyisAPs =7 —(7 —X) = X.

igy valdban AP = APs.

Tovabbd CP, =6 —(x— 1) =7 —X,

3 pont

3 pont

3 pont

1 pont

0s<: 10pont
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3. feladat

Judit fogadast ajanlott Gyulanak. Feldobnak harom o6tforintost a levegdbe, s ha
mindharom fejre, vagy mindharom irasra esik, akkor 6 ad Gyulanak 200 Ft —ot, egyébkeént
Gyula a neki 100 Ft —ot.

Juditnak, vagy Gyulanak van regyobb esélye anyerésre?

Milyen fizetési feltételekkel lenne igazsagos a fogadas?

Megaoldas:
A fogadas Juditnak eldnyos, mivel Gyulanak a lehetséges 8 esetbol
csak kett6 kedvezo.

Juditnak igy jobbak az esélyei: 8-bdl hat. 6 pont

Ha Judit 300 Ft-ot fizetne Gyulanak, akkor 6 a 8 esetbdl 2 - 300= 600 Ft-ot,

Gyula a 8 esetb6l 6 - 100= 600 Ft-ot fizetne, s igy igazsagos. 4 pont
0s<z: 10 pont

4. feladat

Egy paralelogramma egyik cslicsan &, hizzunk egyenest! Bizonyitsuk be, hogy a masik
harom csucs kozil az egyiknek az egyenestél mért tavolsaga akkora, mint a masik két
csicsé egylittvéve!

Megaldas:
Négy esetet kell vizsgalni:

Az egyenes két cslicson halad &t ; egy cstcson halad at.
oldalon alon nem metsz oldalt metsz
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a) b) c)
a) AB | CD miattde,p= dec+0. 2 pont
b) A centrdlis zimmetriamiatt de p = deg + 0. 2 pont

c) Az ABCD &iléi felezik egymést, tehdt aBD szarl
derékszogl trapéz kdzépvonala azonos az
AC atfogoju haromszog egyik kozépvonalaval. 2 pont
d) A BD felez6pontja ugyanolyan tavol van e-t6l, mint
Az AC felezpontja. Az elébbia de g €S dgp kllONbségének
abszolut értéke fele, ezutobbi fele ad e, ¢ -nek. 4 pont
0sz: 10pont
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5. feladat

Maté elfelejtett szorzasjelet tenni két haromjegyl szam koz¢é, igy kapott egy hatjegyti
szamot.

Ez a hatjegyll szam haromszor akkora, mint az eredeti szorzat.

Hatarozzuk meg a haromjegyli szamokat!

Megaldas:
Ha x és y akét haromjegyl, ugy 3xy = 1000x + . 2 pont
3-mal szorozva, rendezve: 9xy - 300k - 3y = 0,
1000-et mindkeét oldalhoz adva szorzata alakul a bal oldal:
(3x— 1(3y-1000 = 100Q
Az 1000€t kell két pozitiv egész szorzatéra bontani Ugy, hogy
A 3x — 1 haromjegyt kell |egyen és300-nal nem kisebb. 5 pont
Ugyanakkor a3y — 1000 csak egyjegyt lehet.
gy 3x-1 O {500 1000}. Ezek koziil csak a 3x — 1= 500

X = 167 és igy y = 334felel meg. 2 pont
Valdban 167 - 334=55778 és3 -55778=167334 1 pont
0ssz: 10 pont

Barmelyik feladat eredményének indoklas nélkili kdzlése 1 pontot ér. Tobb megoldéshol
csak egy (lehetéleg a jobbik) kaphat pontot. Az uUtmutatoban kozoltektdl eltérd, de
kifogastalan indoklasi megoldasok egyenértékiiek a bemutatott megoldasokkal. Az elérheto
maximéli s portszam 50 port.

Az I1. kategoridba tartozo versenyzok — akiknek a kotelez6 matematika oraszama tobb
mint heti 4 6ra — tovabbkildési (nem feltétleniil tovabbjutast jelentd) ponthatara
30 pont (60%).

Kérjiik a kollégakat, hogy feltiinden irjak ra a versenydolgozatokra, a tanulé neve
mellé a megfelelo kategoriat!

K&szdnjuk a munkgjukat!

Székesfehérvér, 2003 januér
A Versenybizottsag



