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Varga Tamas Matematika Verseny 8. osztalyos feladatok megoldasai
megyei fordul6 2004
. kategoria

1. feladat

Ot ember testtGmegét egymas utan megmérjiik és minden mérés utan, kiszamitj uk az addig mért
testt dmegek atlaga.

Ez mérésenként 2 kg-mal né.

Mennyivel nehezebb az utolsoként mért ember, mint az elsére mért?

Megaoldas:

Ha a, &, as, &, & jelOli atesttomegeket, akkor afeltételek szerint

L2azza1+2’ w:ai'l'él ........................................... 3 pont

AR g 46, AR sa+8 3 pont

utobbi kett6bol:

w - a1 +8, AZAZ e e e —— 3.pont
aqt+16=as, tehdt
16 kg a, SUlYKUIONDSAG . o e e e 1pont

Oszesen:  10pont

2. feladat

Az f (n) fUggvényt a pozitiv egészek halmazan agy definialjuk, hogy barmely pozitiv m ésn esetén
f(m)y+f(n)=f(men).

Tudjuk, hogy f (2) =7 ésf (3) = 10.

Szamitsuk ki azf (1) ésaz f (144) értékeket.

( (k) ak helyen felvett fiiggvényértéket, helyettesitési értéket jeldli.)

Megoldas:
f(1) +f(2) =f(1- 2) =1f(2), azaz
F(1) = 0. e 3.pont. ...
f(12) + (12 =f(144 és f(A2 =f(3) +T(4). rroiiiiriiiiiiiie e 2.pont
Mivel f(4) =f(2) +f(2) =14 é f(3) =10, ..eiriiiiiiiiiiieiiiieee e 23 paNE
gy f(12) =24, N ..o e pantl
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Oszesen:  10pont

3. feladat

Az ABCD négyzet sikjaban hol vannak azok a P pontok,
amelyekrea PAB és PCD haromszogek teriletének kulonbsége
anégyzet teriletének a fele?

M egoldas:
Az AB ésaCD egyenesek savjdhoz tartozd PAB és PCD
______ D C____. nharomszogek terlletének dszege
lesz a négyzet teriiletének a fele, mivel alapjaik egyenlok

és magassigaik Osgege anégyzet magassaga. ... 5 pont

A siknak a sav pontjaitdl killonb6zé P pontjanak
asav hataraitél valo tavolsaganak kulénbsége
éppen a sav széessége (anégyzet magassaga),

igy asik keresett pontjai: asav pontjaitdl kiillonbozé pontok.  .oi.eiiiiviiiiiie s m 5 pont
Oszesen:  10pont

(Ha sz6 szerint értelmezik, Ugy a CD egyenes hatérolta, a

négyzetet nem tartalmazo félsik belseje.)

4. feladat
Harom primszam szorzata osszegiik 83-szorosaval egyenld.
Melyik ez a harom prim?

Megaoldas:
Ha P, q,r akeresettprimek, akkor
(PHOFT) 83 = POM et e e e e e poft
Mivel a 83 prim, ezért p, q, r valamelyike a 83. Igy a fentiekb6l
a+b+83=ab.
Ebbdl szorzatta alakitjuk az ab—a—-b+1 Oszeget,
tehat
BA=(Aa—D(D—1). oo s 3.pont. ...
A 84térsosztéi: (1;84), (2,42, (3,28), (4;21),(6;14) €S(7;12). .oevvvivininnnnn 2 pont

Ezek kozll ara, bre, csaka (2;42) ad primeket,
tehat akeresett harom prim:

3, 43, 65 83 2pont....
Ezekrevaldban: (3+43+83):83=3"43"83. ittt e e e 1 pont
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5. feladat

Egy derékszogii hiromszog egyik befogdjara, mint atmérére emelt kor
az atfog& 1: 3 ardnyban osztj a két részre.

Mekkorak a haromszog szbgei ?

Megaldas:
Az dbrajeloléseivel:
az ACD derékszogii Thalesz miatt. ....... 1 pont
Ha CF sulyvonal, ugy BCF egyenld
szaués BD=DF=x, CF=CB. ........ 3 pont
Tudat: CF=AB/2=2x, azaz .......... 1 pont
a BCF A szabalyos, mert
mindenoldala2x. ... mnt
fgy o=30% PB=60% y=90%. . coiiiiriiiririrnnn. 2pont

Oszesen:  10pont

(A befogd-tételbdl — ha tudjuk — azonnal jon
BC?=x-4x, azaz BC fele az atfogonak.)

Barmelyik feladat eredményének indoklas nélkili kozlése 1 pontot ér. Tobb megoldasbdl csak egy
(lehetdleg a jobbik) kaphat pontot. Az utmutatdban kozoltektdl eltérd, de kifogastalan indoklasu
megoldasok egyenértékiiek a bemutatott megoldasokkal. Az elérheté maximalis pontszam 60 pont.

Az 1l. kategoridba tartozo versenyzok — akiknek a kotelezd matematika oraszama legalabb heti 4 6ra
— dolgozatainak tovabbkildési ponthatara 25 pont (50%).

A tovébbkuldés nem feltétlendl jelent tovébbjutést.

Kérjiik a kollégakat, hogy feltiinden irjak ra a versenydolgozatokra, a tanuldo neve mellé a
megfeleld kategoriat!
K&szdnjuk a munk§jukat!

Székesfehérvéar, 2004 januér
A Versenybizottsag



