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Varga Tamás Matematika Verseny 7. osztályos feladatok megoldásai

megyei forduló 2004.
II . kategória
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Megoldás:
Csaba Bélához mérve 4500 méteren 725-500 = 225 méter hátrányt szerzett.   ……… 3 pont

z|{�}�~~� �� �h� ��}�~~�� ��	� ���	� � � �� � �	� �	� � � � �&����� �h�� � � ��� � � �N�������� � � � � �
további 225/9 = 25 méter hátrányt szed össze Csaba.  ………………………………..3 pont
Összesen tehát 225 + 25 = 250 méterrel marad el Béla mögött.   ……………………...2 pont��� � �  ¡ ¢ £ ¤ ¥�¦�§¨§¨§¨§¨§¨§¨§¨§¨§¨§¨§¨§¨§¨§¨§¨§¨§¨§¨§¨§¨§¨§¨§

……………….2 pont
 összesen:      10 pont

2. feladat

Megoldás:
A   PA1A2 szabályos, így PA 1 = A1A2.   …………………………………………….2 pont
A   PC1C2 is szabályos,  tehát PC1 = PC2.
Mivel a  PC2 BA1 paralelogramma, ezért PC2 = BA1  = PC1.  ………………………3 pont
A  PA2 CB1 is paralelogramma, azaz  PB1 = A2C, így:  …………………………….3 pont
PA 1 + PB 1 + PC 1 = BA 1 + A 1 A2 + A2C = BC,
ami az  ABC egy oldala, azaz állandó az összeg.   ………………………………….2 pont

 összesen:      10 pont
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Az  ABC © ª «¬&® ¯	°©�±&	² °³´© ª µ¶�¬&· ® © ¸ P pontj án át,
húzzunk az oldalakkal párhuzamos egyeneseket!
Bizonyítsuk be, hogy a  PA1 + PB1 + PC1 összeg
állandó, nem függ a P ¬&· ® © ¸ ¹&º»�¼¾½	¿�À ÁÂ Ã ¼ ¿Â ¿�¼ ÄÀ Å
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3. feladat
Egy osztályban 30 tanuló közül tollbamondáskor egy gyerek 12 hibát vétett, a többi
kevesebbet.
Bizonyítsuk be, hogy van legalább három olyan tanuló az osztályban, akik ugyanannyi hibát
vétettek!

Megoldás:
29 tanuló 12-nél kevesebb hibát vétett,
így az egyes nebulók által elkövetett hibák száma:
  0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10 vagy 11 lehet.   …………………………………………..3 pont

������� �	��
�� 	 � �	� �  � � �����	� ����� �������	����� � ���	 �� "! # $ %&�� � �	� �  � � �����('� � ������)+*
………...5 pont

Így van olyan hibaszám, amely legalább három gyereké.   …………………………….2 pont
 összesen:      10 pont

4. feladat

Megoldás:

  O
R

PD C

BA

Az  ABCD  négyzet közepe az O pont.
Mekkora az  AR  szakasz hossza, ha
CP = 8,3 cm,  PD = 1,7 cm és az  OPDR  négyszög területe
A négyzet területének 20 %-a?
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 x

t1 = 5 • 1,7 = 8,5 cm2.   ………………………………….2 pont

t2 = ½ • 5 • 3,3 = 8,25 cm2  ……………………………...3 pont

t3 = ½ • (5 – x) • 5 cm2  …………………………….……3 pont

azaz:  16,75 + 2,5(5 – x) = 20, vagyis

               x = 3,7 cm.    …………………………………...2 pont
összesen:     10 pont
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5. feladat
Egy pozitív egész számról tudjuk, hogy 2-vel, 3-mal, 4-gyel, 5-tel, 6-tal osztva egyaránt 1 a
maradék, viszont 7-tel osztva nincs maradék.
A 10 000-nél nagyobb számok közül melyik a legkisebb, amely a fenti tulajdonságokkal
rendelkezik?

Megoldás:

A 2, 3, 4, 5 és 6 legkisebb közös többszöröse a 60.   …………………………………1 pont

Keresett számunk ha n, akkor
                                                n = 60m + 1 > 10 000,  ……………………………….2 pont
        és  m ��� �����	� …………………………………………………………………1 pont

Mivel n 7-többszörös kell l egyen, ezért a
������������� ���������������� � � �  �!�"�#�$���������% �&% # '�� (�)
Az m tehát 7-tel osztva 5 maradékú kell l egyen.   …………………………………….3 pont
A 167   6 maradékú, tehát az m = 173 adja a legkisebb  ……………………………...2 pont
                           n = 60 • 173 + 1 = 10381         ………………………………………1 pont
  kívántat.                                                                                                  összesen:     10 pont

Bármelyik feladat eredményének indoklás nélküli közlése 1 pontot ér. Több megoldásból csak* +�,.- / * 0�* 1 2 3 4 57698 :�;�;�< =�>�=�6 ?�@�6 AB?�:�CA :A DFEHGJI�A KML�A 6 A N�;�6 C.=�O�G O�3 A 4 =A P�3Q4 3 A R S P�TQU�4�=�< V :�5�W X A 6 3 6 C
< C�U�:�=�3 W X IYKZ4 5�:�3 U�W X :�=Y4 5�[4 C�R S A R = \�] ^Y_a`�] bMc�d _ d ed d�bF] f�e�g h�ij e�^�^�_ g k l�mon p q r s�n t u vxwy z vx{�| z }
pontszám 50 pont.

Az I I . kategóriába ~ � � ~ ��� �Q��� � � � ���� � �Q�B� ��� ����� �B�Z���� � � � � �B�F� � � �F� � � ������� � � � � �F��� � ��� � � � � ���
heti 4 óra – dolgozatainak továbbküldési ponthatára 25 pont (50%).

A továbbküldés nem feltétlenül jelent továbbjutást.

��  ¡ ¢ £¥¤�¦F¤�§¨ ¨   ©�ª�¤�¦« ¬�¥§�©®F¯ ° ¨ « ±¥²¥³�´ ²�µ ¶ · ¸�¹�¶ ¸ZºF»�´ ¶ ¼ ´ ²�½�¾¥¿À Á�¿�Â ºÃ ¿�¹¥¶ º�Ä�ºFÃ º�²¥Å�À ÆZ²¥´ »�´xÇ�´ À À Èxº
Ç�´ ÁÉ ´ À ´ À ³F¹�ºÃ ´ Á�Æ�¶ Ê ¸Ã Ë

Köszönjük a munkájukat!

Székesfehérvár, 2004. január
A Versenybizottság


