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M/7
Varga Tamás Matematika Verseny 7. osztályos feladatok megoldásai

megyei forduló 2004.
I . kategória

1. feladat
Egy ló 31 nap alatt eszik meg egy kocsi szénát. Egy kecske kétszer annyi, egy juh pedig
háromszor annyi nap alatt eszik meg egy-egy kocsi szénát.
Hány nap alatt fogyaszt el egy kocsi szénát 2 ló, 3 kecske és 5 juh?

Megoldás:
6 x 31 nap alatt a ló 6 kocsi, 2 ló 12 kocsi…………………………………………………2 pont
            a kecske 3 kocsi, 3 kecske 9 kocsi …………………………………………………2 pont
    míg a juh 2 kocsi, 5 juh 10 kocsi  ……………………………………………………….2 pont
szénát enne meg.

A 6 x 31 nap alatt tehát a 2 ló, 3 kecske, 5 juh együttesen
31 kocsi szénát enne fel, így
egy kocsira valót 6 nap alatt tüntetnének el.   ………………………………………………2 pont

��� � � � � � � � 	�
�����������������������������������������������������
…………2 pont

  összesen:       10 pont

2. feladat��� ������� ������� � �����  !��"#"#�����$�%� �$&�� "#' ( ) * +�, -/.#+�, 0�1�) * 2�3�4#5 6�7!8�15 9 :�;#5 4<86�=�9 ) >) * 2�3�5 6/2�) ) * 5 3�5
8$*?5 3$:�@ 6�;#5 9 ) > A B C�D�E F#G H�I$B?C$J A B C�K C�A G L

Megoldás:MON�P�Q R S T U V�W�X YZV�T T U X W�X?[�\�] o, ennek ötöde 72o.   ………………………………………….  2 pont

Ha ez a háromszög szárszöge, akkor
                    a szögek:  72o, 54o, 54o.      …………………………………………………..   4 pont

Ha ez alapon nyugvó, akkor a szögek:
                   36o, 72o, 72o.   …………………………………………………………………  4 pont

összesen:       10 pont
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3. feladat����������� 	�
 � ������������������������ 
 � � ������ �!�"  $#�%��� �& '�%�( &  �& %�& &)�� �!�*,+ - .�/0 �.� �1  �2�243�5�/06 " 1 6 '�+ - & - '
átlaga 29 o7,8�9�:<; = > ? @�ACB�D�E�F DHG�I�B�D�J K�I�L J D�J G�DCE�M N�O PHQ�R oC.
Mekkora a S T�U V W�XZY�Y�[ \ ] ^�_ `�^ a b�cZd�e�f a gHh ikj�l�m�n l�oZlHj�l�m�a�^ p g�q0l�g�l�c l�r�r0s�t�q0u n c u v�^ p w p vyx�w ^ l�g�l�z
Megoldás:
                 S21 = 21 • 29  ……………………………………………………………………3 pont

                 S24 = 24 • 30  …………………………………………………………………….3 pont

A keresett átlag:    
oSS C372973083

2124 =⋅−⋅=−
………………………..4 pont

           összesen:      10 pont

4. feladat

Megoldás:

C

B

A

{}|�~k� |�~�� ��� �C� � ��� ������� � � ��� � ��| � ����� ���0� � ���C��� ����� ��� � �C����� � � � �  
négyzeteket írtunk .¡�¢�£ ¤�¥�¦ § ¨ § ©�¢�§ ©yªC«�¬� ®�¯)° ¦ ±�¤C² ° ³�² ° ª�´ ¨ µ�¶�©�·�¶ ±�¢�¸�±�¦ ¹C² ° ³�² ° ª�´�§ ¤�¥
hatszög csúcsai.
A hatszög területe hányszorosa az eredeti háromszög
területének?
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  45o

 45o

OACB négyzet, mert A és B csúcsoknál 2 db 45o-os
szög áll össze derékszöggé és AC = BC.      ………………… 3 pont
A BCSR és ACTU négyzetek BS illetve AT átlói
2-2, az ABC-vel egybevágó háromszögre darabolnak. ……….2 pont
A CST ezekkel egybevágó, míg a BRP illetve AUV
BR illetve AU oldalához OP illetve VO magasságok
tartoznak, melyek a BC = ºH»�¼ ½�¾ ¿�¾ À�Á�¾ Â�¿ Ã ÄÆÅ ÇÈÇÈÇÈÇÈÇ�ÉHÊ�Ë�Ì Í
Így az ábráról is leszámlálhatóan 12-szeres a terület.  ……….2 pont

  összesen:      10 pont

  O
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5. feladat

Bizonyítsuk be, hogy bármely öt pozitív egész szám között van három olyan, amelyek
összege 3-mal osztható!

Megoldás:
Háromféle osztási maradék léphet fel a 3-mal való osztáskor.   ……………………….2 pont

Ha az öt szám között mindhárom maradék, a 0, az 1 és a 2 létezik,
úgy ezek összege osztható lesz 3-mal.   ………………………………………………..3 pont

����� �����
	 � � ���� � 	���� � � ��� ��� ������� ����� 	 � ����� � � � � ��� ��� ������� �  !
Akkor van az öt szám között három ugyanolyan maradékú.
Így ezek összege lesz 3-mal osztható.   …………………………………………………5 pont

     összesen:      10 pont

Bármelyik feladat eredményének indoklás nélküli közlése 1 pontot ér. Több megoldásból csak" #�$&% ' " (�" ) * + , -/.10 2�3�3�4 5�675�. 8�9�. :;8�2�<�: 2�: =�>�?�@�: A�B�: . : C�3�. <&5�D�? D�+ : , 5�: E�+F, + : G H E�IFJ�,K5�4 L 2�-�M N : . + . <
4 <�J�2�5�+ M N @OAP, -�2�+ J�M N 2�5O, -�Q�, <�G H : G 5 R�S TOUWV�S X�Y�Z U Z [�Z ZKX�S \�[�] ^�_�` [�T�T�U ] a bdcfe g h i j�e k l m�n�o p m�q�r p s
pontszám 50 pont.

Az I . kategóriába t u v t w�x y{z�| v } | ~���x � �{�7� ��� ����� �7������� � � � � �{�P� � � �P� � � ������� � � � � ����� � ��� � � � � ���
heti 4 óra – dolgozatainak továbbküldési ponthatára 25 pont (50%).

A továbbküldés nem feltétlenül jelent továbbjutást.
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Â�® ¼�Ä ® » ® » Å Æ�Ç�È É Ê�Ë�Ì Í Î�È Ï

Köszönjük a munkájukat!

Székesfehérvár, 2004. január
A Versenybizottság


