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Varga Tamas Orszagos Matematika Verseny
8. osztalyos feladatok megoldasai,
I. kategoria
megyei forduld 2006.

1. feladat: Egy napszamos napi bére 19 000 Ft, ha aznap dolgozott. Ha azonban
valamely munkanapon nem dolgozik, akkor 6 fizet 11 000 Ft-ot a munkaadonak. Hany
napot dolgozott egy 30 munkanapos idészakban, ha nem keresett semmit, de nem is
kellett fizetnie?

Megoldas: Ha x jeloli a dolgos napok szamat, ugy
19000x - 11000(30 —X) =0, eeveirienieieeieieeie et 7 pont
azaz
X = 11 dolgos napja volt.  ..coooiiiiiieiieeee e 1 pont

Ellenérzés: 11 nap alatt 11 * 19000 Ft-ot keresett,
mig 19 nap alatt 19 * 11000 Ft-ot veszitett

11 % 19000 =19 * 11000, ..eoiiiiiiiiiienieeieeeeeeee s 2 pont

osszesen: 10 pont

Elvileg hibas megoldasért nem jar pont.
Szamolasi hiba miatt a megfeleld rész pontszamat nem kaphatja meg. (Ez a tovabbiakra is
all.)

2. feladat:

Egy 2m x 2 m-es raklapra n’> darab egyenes
korhenger alaku pohar fér az abra szerinti
elrendezésben.

Pontosan mekkora teriiletet fednek le a poharak?

Megoldas: Egy sorban 7 db KOrlap van, ........ccceeeiieiiiiieiiie e 2 pont
az elrendezés miatt a korlapok atmérdje

, 2
ezért e 1115171 SO SRR PSRRI 3 pont
n
2
, 1
azaz egy lap teriilete n(—j C e eeeeeeeeeeeteesteeeeteesteeiteesteebeesteebeeateebee ettt ebteanteeteennseenne 2 pont
n
1 2
Az dsszesé n* - n(—j = T NEZYZEIMEIET.  .eovvviieriieeeiiie etttz e e 3 pont
n

osszesen:10 pont
Ha 3,14-gyel adja meg az eredményt ugy 2 pontot vonjunk le!
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3. feladat: Melyek azok az x, y és z primszamok, amelyekre teljesiil a

2x + 3y + 6z = 78 egyenlet?

Megoldas: A 2x + 3y + 6z Osszeg paros, mert 78 isilyen. ........cccocceviieiiieniennnan. 2 pont
Tehat 3y is paros. Ez csak ugy lehet, ha

Y T e ettt e ettt et e et e e et e e st e e e tbee e abeeeabeeeaaes 2 pont
Az igy adodd 2x + 6z = 72 miatt a bal oldal 6-nak tobbszordse, ........cccceevveennnenn. 2 pont

mert a 72 is ilyen.
A 2x csak ugy lehet 6 tobbszords, ha

x = 3, mert X csak prim lehet. ........ccoooiiiiiiiii 2 pont
Ezzel 6z = 66, vagyls Z = 11. .o e 1 pont
Az x=3, y=2 ¢és z=11 valoban az egyetlen megoldas. ...........cccevvevveenne.n. 1 pont

osszesen: 10 pont
A z<13 és prim voltbdl kiindulva, ha csaka z=11 esetet vizsgalta meg, ugy legfeljebb
5 pontot kaphat. Ha prébalgatassal , kitalalta” a megoldast, de nem indokolta meg, hogy tobb
nincs, akkor legfeljebb 5 pontot adhatunk.

4. feladat: Az ABCD téglalap BD atlojanak P pontjaraés CD oldalanak M
pontjara a

BC=CP=PM =MD
teljesiil.

Mekkora az ABD szog?

Megoldas:
D M c JO ADTACTT .eveeeiiiieee e 1 pont
Egy haromszdgben egyenld oldalakkal
szemben egyenld szogek vannak,
ezért
MDP sz6g = o = MPD sz0g ................. 2 pont
P A PMD A-ben M — nek kiils6 szoge 2a,
A B Tehat a PMC A-ben PM = PC miatt
M sz0g = 200 = CSZOZ. .cvoeveererreeeanns 2 pont
A CPD A P-néllevo kiils6 szége 3a, tehata BCP A-ben
P SzOZ = 30 = B SZOZ. eieieiiieeeeee e 3 pont
Az o+ 30=90"miatt o0 =22°30". oo 1 pont
ABD szog valtoszoge 1évén a-nak, tehat ABD sz6g = 22,5° .oooviioviiieeeeeeen 1 pont

osszesen: 10 pont
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S. feladat: Egy kamara mozi nézéterének utolsé soraban 8 sz¢k van. Hanyféleképpen
tud Dani ebbe a sorba sz6l6 4 jegyet venni Gigy, hogy ezek koziil legalabb 2 jegy egymas
mellé szoljon?

Megoldas: Ha a jegyek kozott nincs két egymas mellé sz610,
ugy ez otféleképpen torténhetett: 1., 3., 5., 7. helyre; 1.,3.,5., 8. helyre; 1.,3., 6., 8. helyre;
1.,4.,6., 8 helyre és 2., 4., 6., 8. helYTC.....ceoviiiriiiiiiiiiieieeiies e 4 pont
A négy jegy koziil az ,,els6”: 8 hely barmelyikére,
a ,,masodik” a maradék 7 hely barmelyikére, a ,,harmadik”
mar csak 6 hely valamelyike lehet, mig a ,,negyedikre”

5 VAIASZEAS MATAA.  ..eoeiieiiiciiee e et 3 pont
Igy azonban a négy jegy sorrendjét is megkiilonboztettiik,
tehat
8:7:6-5 = T0-DOL oo e e e 2 pont
1-2-3-4
kell 5-6t levonnunk.
65-féleképpen vehetett Dani jegyeket. .....ooooviiviiieeiiiee s 1 pont

osszesen: 10 pont
1. megoldis: Osszes esettel: pontosan kettd szomszédos: 30-féleképpen
Ha 1-t61 8-ig szdmozottak a szé¢kek: 1-2 ill. 7-8 parhoz 6-6,
a 2-3 ill. 6-7 parhoz 3-3, a 3-4 ill. 5-6 parhoz 4-4, mig a
4-5 parhoz 4-féle lehetOSEZ VAN, .....cccoeviiiiiiiiieiiieeece e 3 pont
Pontosan 3 szomszédosra: 1-2-3-hoz ill. 6-7-8-hoz 4-4, mig a
2-3-4 ill. 5-6-7-hez 3-3, a 3-4-5 ill. 4-5-6 harmashoz 3-3-féle valasztas,
0SSZESEN 20 adOAIK.  ..oooeviieiiiieeie e e 2 pont
Pontosan 4 szomszédos 5-féle modon vehetd. .........cccovvveviiieiiiiiiienieiiieieeee, 1 pont
2-2 par, de nem 4 szomszédos pedig 10-féle valasztast enged:
1-2-ho6z: 4-5, 5-6, 6-7, 7-8; 7-8-hoz: 2-3, 3-4, 4-5; 2-3-hoz: 5-6, 6-7;
0-7-NCZ @ 3-4. s et 4 pont.
Osszesen 10 pont
Ha prébalgatassal talal legalabb 10 jo elhelyezést 2 pont, minden tovabbi 10 jo ,,vétel” 1-1
pont

Egy feladat eredményének indoklds nélkiili kozlése, ha a javitokulcs masképpen nem
rendelkezik, 1 pontot ér. Tobb megoldasbdl csak egy (lehetdleg a jobbik) kaphat pontot. Az
utmutatoban kozoltektol eltérd, de kifogéastalan indoklasi megoldasok egyenértékiiek a
bemutatott megoldasokkal. Az elérheté maximalis pontszam 50 pont.

Az 1. kategéridba tartozd versenyzOk — akiknek a kotelezd matematika Oraszama
legfeljebb heti 4 6ra — dolgozatainak tovabbkiildési ponthatara 20 pont (40%).

Felhivjuk a figyelmet, hogy a tovabbkiildés nem feltétleniil jelent tovabbjutast.

Kérjiik a kollégakat, hogy feltiinéen irjak ra a versenydolgozatokra, a tanulé neve
mellé a megfelelo kategoriat!

Ko6szonjlik a munkajukat!

Székesfehérvar, 2006. januar
A Versenybizottsag



