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Varga Tamas Or szagos Matematika Ver seny

8. osztalyos feladatok megoldasai
iskolai fordul6 2005.

1. feladat

Két tartdlyban 6sszesen 5376 liter olg] van. Ha az egyik tartalybol az olgj 16%-& &toltik a
masik tartalyba, akkor ugyanannyi olgj lesz a tartalyokban.

A 16% helyett az olgj hany szézalékat kellene atszivattylzni, hogy az egyik tartalyban kétszer
annyi olaj legyen, mint a masikban?

M eqgoldas:
Haaz egyik x liter olgjat tartalmaz, akkor a masik 5376 - x litert,
sigy afeltételekbol
X—=0,16X = 5376 — X + 0,16X  orreieieiiee e 2 pont
amibol
X = 3200 HEEI. oo 1 pont
M éasrészt
5376 :3 = 1792, I0Y  ooeveeeereeieiere ettt e e 1 pont
a 3200 literbol 1408 litert vagy a 2176 literbol 384 litert kell atolteni, és
1408 _ 0,44, illetve 384 _ 0176 teNa  ..ooceevee e 2-2 pont
3200 2176
44%-nyit vagy 18%-nyit KElleNe. ..o 1-1 pont
0sszesen: 10 pont
2. feladat

Az ABC haromszog egyenlé szarti és AC = CB = 1 méter.

Az A cslcsbdl induld szogfelez6 a BC oldalt T-ben metszi és az AT, BC egyenesek adta
sz0gek egyike 135°.

Mekkora a hd&romszdg AB alapjahoz tartozé magassag?

M eqgoldas:
N Elsd eset: ATCSZOg = 45% oo 1 pont
Ebbol
30 + 135°= 180°, azaz
1 a = 15°, 20 = 30°. 3 pont
T Az ACC; derékszogt hdromszogben a 30°-0s
a szoggel szemkdzti befogod az &fogo fele, azaz
CCi = 0.5 méter. i, 2 pont
a 20
A C B

Masodik eset:  ATC SZOG = 135%. oottt ettt ettt 1 pont

Ebbol
300 4+ 45°= 180°, 8ZAZ oo 1 pont
o = 45°, amilehetetlen, .....cccoeeeeeeeeeeeeeeeee e, 1 pont
mert az ABC haromszogben nem lehet két deréksz6g.  ..oovoceveeeeereennee, 1 pont

0sszesen: 10 pont
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Egy dobozban 30 piros, 40 sarga, 50 kék és 60 zold golyd van. Bekotott szemmel golydkat
vesziink ki a dobozbdl, mégpedig az els6 alkalommal egyet, a masodik alkalommal kettét, a
harmadik alkalommal harmat, és igy tovabb, az n-edik alkalommal n goly6t. Legkevesebb
hény golyo kivétele utan lesz biztosan a kihtzottak kozott

a) kék szini goly6?

b) pirosszini észold szini golyd?

¢) mind anégyféle szini golyd?

M egoldas:
a) Mivel 30 + 40 + 60 = 130, ezért
1+2+3+...+n > 130kdllegyen, . 1 pont
azaz n(n+1) > 260.
Két szomszédos egész szorzatéra: 1516 =240<260< 16 - 17 =272, ......... 2 pont
vagyis n = 16
6s 1+2+3+..+16 = 17-8 = 136 golyét kdl kivenniink. —................ 1 pont
b) 40 + 50 + 60 = 150, igy
NN+ 1) > 300 SZUKSEQES, ..eeverreerieirieeiesriseereeieeieseesieseesse e srennens 1 pont
ami két szomszédossal: 16 - 17 =272<300< 17 - 18 =306, ...ccecvverrvererrnnnn 2 pont
vagyisn=17 és
1+2+ ..+ 17=153golyot kell kihGznunk. .........cccoovivviieiinene 1 pont
C) Ugyanaz, Mint D) | e e 2 pont
0sszesen: 10 pont
4.feladat D Az ABCD négyzetlap felénk nézé oldala fehér, ahatso
oldala fekete. Az A cslicsnél levo sarkat visszahajtjuk
agy, hogy aaz A csics az AC atlorakerdljon.
igy anégyzetlapbol lathat6 fehér és fekete részek
tertilete egyenlé. ’
Milyen messzevanaz A pont ahajtéséltol, haaz
A eredeti négyzet teriilete 3 cm?®?
M egoldas:
D —1 C  Alathato részek anégyzet 2/3 —t toltik ki,
. igy afeketeterllete 1 CMP. oo 2 pont
A fekete rész egy egyenlé szérl derékszogi hédromszog,
tehat a magassdga a hajtésél (az &fogo) fele, .....cocvvuennenen. 4 pont
azaz
R I G 2 pont
vagyis
x=1cmaz A —nek ahajtaséltdl valo tAVolSAga. .......oocveeveieeesiesiens 2 pont

0sszesen: 10 pont
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Hatérozzuk meg azokat az abcd négyjegyu, kilonbdzé szamjegyekbol ald szamokat,
amelyekre
abcd — dcbha = 2628'!
M egoldas:
A feltételekbol
1000a + 100b + 10c + d - 1000d - 100c - 10b - a =
= 999a - d) + 90(b - ¢) = 2628.
b - c <7 kilonbena2628- 90(b - c) nem tobbszdrose a 999 — nek!
Ezert @ - d = 2 166t CSAK, oo e e 2 pont
ésebbdl 2628 - 1998 = 630 = 7-90 miattb - ¢ = 7 kell legyen.
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Minden j6 négyjegyiért

egyenkeént 0,5—0,5 pont jar! .............. 8 pont

0sszesen: 10 pont
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Béarmelyik feladat eredményének indoklas nélkili kdzlése 1 pontot ér. Tobb megoldashol
csak egy (lehetdleg a jobbik) kaphat pontot. Az Utmutatéban kozoltektodl eltérs, de
kifogéstalan indoklasi megoldasok egyenértékiiek a bemutatott megoldasokkal. Az elérhets
maximalis pontszam 50 pont.

Az |. kategoriaba tartozd versenyzok — akiknek a kotelezé matematika Oraszéma
legfeljebb heti 4 6ra— dolgozatainak tovabbkildési ponthatéra 25 pont.

A |I. kategoridba tartozo versenyzok — akiknek a kotelezé matematika Oraszama tobb
mint heti 4 6ra— dolgozatainak tovabbkildési ponthatéra 28 pont.

Kérjuk a kollégakat, hogy feltiingen irjak ré& a versenydolgozatokra, a tanulé neve
mellé a megfelel6é kategoriét!

Kdsz6njuk a munkajukat!

Székesfehérvar, 2005. november
A Versenybizottsag



