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Varga Tamas Orszagos Matematika Verseny
7. osztalyos II. kategoria
feladatok megoldasai
megyei forduld 2006.

1. feladat: Péter és Pal pénzének aranya 17 : 12 és Péternek van tobb pénze.
Péter a pénzébdl elkolt 2150 Ft-ot, igy Péter pénze Pal pénzének 70%-a lesz.
A vasarlas utan hany forintjuk lesz kiilon-kiilon?

Megoldas: Péternek 17x, Palnak 12x Ft-ja volt. ......ccccceeviiiiiiniiiiiiieciiee 1 pont
17x = 2150 = 0,7 - 12X = 84X . oooieieeeeeeereee et 3 pont
Ebbdl
8,0x = 2150, azaz X = 250 Ft. s 2 pont
17 - 250 — 2150 = 2100 Ft-ja van Péternek és
12 - 250 = 3000 Ft-ja Palnak. .......ccccccoviiviiieniiieieececee e 2 pont
Ellendrzés: A 3000 Ft-nak 70 %-a valoban 2100 Ft.  ......ccooviiiiiiiiieiieeiene 2 pont

Osszesen: 10 pont
Elvi hibaért nem jar pont. A szdmolasi hibakért csak az itteni részért jaré pontot kell levonni.

2. feladat: Egy egyenlészari haromszog egyik szarahoz tartozé magassaga a masik szarral 13°-kal
nagyobb szoget zar be, mint a haromszog alapjaval. Hany fokosak a haromszog szogei?

Megoldas:
A Feltéve, hogy a CT magassag beliil megy,
a feltétel szerint
90°—B+(90°—B+13°)=P. cveerererene 4 pont
Ebbdl

193° =3B, azaz B= 64% fok = 64°20, ......... 2 pont

és igy BAC szog= 51% fok = 51°20. ......... 1 pont

A CT nem lehet a CA- val azonos, mert az ACT szog = 0°
nem lesz egy hegyesszOgnél nagyobb. ...........cccoieiiiiiiiiiiiiiiiiiee e 1 pont

A CT csak akkor mehet kiviil, ha BAC sz6g nagyobb mint 90°,

de erre az alap és a magassag szogtartomanya tartalmazza az

alapon nyugvo6 szoget, a feladatbeli feltétel igy nem teljestilhet. ........ccooveeeriennennen. 2 pont
Osszesen: 10pont
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3. feladat: 40 darab pénzérménk van, 1, 10, és 100 forintosokbol. Lehet-e a 40 darab érme egylittes
érteke 1000 Ft?

Megoldas: A valasz: NEM. ..ottt 1 pont
Legyen ugyanis x db 1 Ft-os, y db 10 Ft-os és z db 100 Ft-os.
Ezekkel
X TV 1 Z = 40 e 1 pont
és
X + 10y + 100z = 1000. ..oooiiiieieieeeeeeee e 1 pont
Ezekbol
40 -y - z + 10y + 100z = 1000, ..cceeveerreiieieieieeeeeee e 2 pont
vagyis
Oy + 992 = 960. oo 1 pont
A bal oldal 9 tobbszordse, mig a Jobb NEM.  ...ccveveeiiieciiieeieece e 4 pont

Osszesen: 10 pont
Vizsgalhat6 egyenként a 0 <z <9 révén a 10 eset. Minden jo kimenetelért 1-1 pont jar.
Annak észlelése, hogy 10y <400 miatt z> 6, 4 pont jar.

4. feladat:

Az AB szakaszta P és a Q pontok harmadoljak.

A PQ szakasz f6lé megrajzoltuk a OPQ szabalyos
haromszoget, majd az O pont koriil az OA = OB
sugarral kort rajzolunk. A PO félegyenes a kort C -
ben metszi.

Mekkora az ABC szog?

Megoldas: Az AP=PO = % AB miatt

OAP SZOZ = 30°. oot 3 pont
Ugyanigy OBQ sz0g = 30°=BOQ SZOZ. ...eeveveereereeereeeeeeeeeeeeeeeeeeeeseeeeeeeeaeseseenas 3 pont

Emiatt
BOC szdg = 90°, mert 60° + 30° — nak a mellékszOge. ........coeveveeveneennn.e. 2 pont

Tehat

OBC SZOZ = 45, oo 1 pont

Es igy
ABC szdg = OBQ sz6g + OBC sz0g = 30° +45° =75° .o 1 pont

Osszesen: 10 pont
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5. feladat: Hany olyan haromjegyii pozitiv egész szam van, amelyben a szdmjegyek 6sszege paros, €s a
haromjegyiinél 1-gyel nagyobb szdm szdmjegyeinek az dsszege is paros?

Megoldas: Az egyesek helyén a kilenc all, kiilonben a jegyek

Osszege klOnbOzo paritdstl IENNE. .......ccccccveeiiiiiiiiiiieeieeeeee e 2 pont
Ezért a masik két jegy egyike paros, a masik paratlan kell legyen. ......................... 1 pont
A tizesek helyén a kilenc nem allhat,

kiilonben az 1-gyel nagyobb szam jegyeinek 6sszege paratlan. ............cccceeeeeneennns 2 pont
Ha a szazasok helyén paros szam 4ll: 2, 4, 6 vagy 8,

ugy barmelyikhez az 1, 3, 5, 7 tizes barmelyike tarsulhat. ..........c.ccccoevieiieniinnnnn. 2 pont
EZ 16 1EhEtOSEE. ...evveeeiiieeiiieeee ettt et e e e e e e e e e e ennee s 1 pont
Ha a szdzasok helyén paratlan szam all, Ggy mind a tizes,

mind a szazas jegye 5-5-f¢le lehet, ami 25 lehetdséget ad. ........cccovvvvevveieciieicieennneen. 1 pont

Osszesen tehdt 16 + 25 = 41 ilyen szam van.

Osszesen: 10 pont
Ha probalgatassal felsorol a feltételeknek megfeleldket, ugy tizesével 2-2 pont jar.

Egy feladat eredményének indoklas nélkiili kozlése, ha a javitokulcs masképpen nem rendelkezik,

1 pontot ér. Tobb megoldasbol csak egy (lehetdleg a jobbik) kaphat pontot. Az itmutatoban kozoltektol
eltérd, de kifogastalan indokladsu megoldasok egyenértékiiek a bemutatott megoldasokkal. Az elérheto
maximalis pontszam 50 pont.

A II. kategoriaba tartozo versenyzok — akiknek a kotelezé matematika 6raszama tobb mint heti 4 6ra
— dolgozatainak tovabbkiildési ponthatara 20 pont (40%).

Felhivjuk a figyelmet, hogy a tovabbkiildés nem feltétleniil jelent tovabbjutast.
Kérjiik a kollégakat, hogy feltiinéen irjak ra a versenydolgozatokra, a tanulé neve mellé a
megfeleld kategoriat!

Koszonjiik a munkéjukat!

Székesfehérvar, 2006. januar
A Versenybizottsag



