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Varga Tamás Országos Matematika Verseny 

7. osztályos I. kategória
feladatok megoldásai
megyei forduló 2006. 

1. feladat:   Egy iskola tanulóinak 45 %-a szőke, 55 %-a barna hajú. 
A szőke hajú tanulóknak  80 %-a,   a barna hajúaknak pedig 10 %-a kékszemű. 
Hány tanuló jár az iskolába, ha a kékszeműek száma 249?

Megoldás: Ha a tanulók száma x, akkor
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 xx        ...................................................................5 pont

ebből
                           0,36x + 0,055x = 249          ........................................................2 pont
azaz
                           0,415x = 249    ............................................................................1 pont
tehát
                                   x = 600.           .....................................................................1 pont 

Ellenőrzés:  600 ∙ 0,45 = 270 → 270 ∙ 0,80 = 216
                    600 ∙ 0,55 = 330 → 330 ∙ 0,10 = 33
                                  216 + 33 = 249     ................................................................1 pont
                                                                                               Összesen:             10 pont

Elvi hibás részért nem jár pont. A számolási hibákért nem jár az arra a részre jutó pontszám. (Ez a 
továbbiakra is áll.) Az ellenőrzés kell, ti: egészek összege kell legyen a bal oldal.

2. feladat:  Egy kockát az egyik oldallapjával párhuzamos vágásokkal részekre szeletelünk. Hány 
vágás szükséges, ha azt akarjuk, hogy a keletkezett részek együttes felszíne a kocka felszínének 
kétszerese legyen?

Megoldás: A kocka felszíne: 6 lapjának területösszege (6a2) ................................2 pont
Egy oldallappal párhuzamos vágás a területet 2 lapterületnyivel növeli. ...............6 pont
Így három vágással 6 lap területével növeltük az eredeti felszínt. ..........................2 pont
                                                                                                     Összesen:         10 pont        

Az eredmény puszta közlése 2 pont. Ha a vágással csak egy lapnyi növekedéssel számol, úgy legfeljebb 
5 pont adható összesen.
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3. feladat: Határozd meg azokat a háromjegyű prímszámokat, 
amelyek számjegyeinek szorzata 36!

Megoldás: A 36-nak három, egyjegyű pozitív egész szorzatát kell előállítanunk, 
mert a számjegyek csak ezek lehetnek.
                  36 = 1∙4∙9 = 2∙2∙9 = 2∙3∙6 = 3∙3∙4 = 1∙6∙6
Az 149, 194, 419, 491, 914, 941 közül a páratlanok prímek.  .............................................2 pont
A 229 mellett a többi mind páros, de a 229 prím.        .................................................2 pont
A 263 prím, a 623 = 7∙89 nem prím, a többi páros így nem prím.   ............................2 pont
A 334 páros, a 343 = 7∙49 nem prím, de a 433 prím.   ................................................2 pont
A 661 prím, a többi páros.              ...............................................................................2 pont

                                                                                                           Összesen:   10pont
A próbálgatással nyert jó prímek mindegyikéért 1-1 pont adható.

4. feladat: Legfeljebb hány darab, a 2006-nál nem nagyobb szomszédos egész szám összege lehet 
2006?

      Megoldás: A  -2005   -  2004  -  ...  -2  -1  +  0  +  1 + ... + 2005   ........................3 pont
4011 tagú összeg 0-t ad.            .....................................................................................2 pont
A 4012. tag a 2006.  ......................................................................................................1 pont
Ennél több tag nem lehet, mivel a  -2006  megölné a 2006- ot,
és a tagok számát csak  „lefele” (a negatívakkal) növelhetnénk.    ..............................4 pont
                                                                                                                   Összesen:  10 pont
Ha a 0-t kifelejti a sorból vonjunk le 1 pontot.
Az eredmény közléséért 3 pont jár.
Hibátlan, de nem a fenti összegért 2 pont jár.
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5. feladat:   Egy   négyzet két szomszédos oldalára kifelé, az ábra szerint                                                 

Megoldás: 

2. megoldás:  F pont körüli 60o-os forgás  ADF  háromszöget az  ECF  háromszögbe viszi,
azaz  FA = FE  és AFE szög = 60o.

3. megoldás:  ADF háromszög  és  ABE háromszög egybevágóak, mert 2-2 oldaluk és az ezek által 
közre fogott szögük egyenlő. (is elvezet a megoldáshoz.)                                                                                                             

 Egy feladat eredményének indoklás nélküli közlése, ha a javítókulcs másképpen nem rendelkezik, 1 
pontot ér. Több megoldásból csak egy (lehetőleg a jobbik) kaphat pontot. Az útmutatóban közöltektől 
eltérő, de kifogástalan indoklású megoldások egyenértékűek a bemutatott megoldásokkal. Az elérhető 
maximális pontszám 50  pont.

Az I. kategóriába tartozó versenyzők – akiknek a kötelező matematika óraszáma legfeljebb heti 4 
óra – dolgozatainak továbbküldési ponthatára 20 pont (40%).

Felhívjuk a figyelmet, hogy a továbbküldés nem feltétlenül jelent továbbjutást.

Kérjük a kollégákat, hogy feltűnően írják rá a versenydolgozatokra, a tanuló neve mellé a 
megfelelő kategóriát!

Köszönjük a munkájukat!

Székesfehérvár, 2006. január
A Versenybizottság
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egy-egy szabályos háromszöget rajzoltunk.

Mutassuk meg, hogy az    AEF   háromszög szabályos!
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Az ábra a négyzet AC átlójára szimmetrikus,
tehát   AE  =  AF.   ..............................................4 pont
Az  ADF  háromszögben  AD  =  DF  és  ...........2 pont
      ADF szög  =  90o + 60o = 150o,   ..................1 pont
ezért
               DAF szög = 15o.      ..............................1 pont
A szimmetria miatt   BAE szög = 15o,  ...............1 pont
vagyis   EAF szög = 60o, 
tehát a háromszög szabályos.  .............................1 pont
                                                              Összesen: 10 pont


