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Varga Tamás Országos Matematika Verseny 

8. osztályos feladatok megoldásai, 
I. kategória

megyei forduló 2006.

1. feladat:  Egy napszámos napi bére 19 000 Ft, ha aznap dolgozott. Ha azonban 
valamely munkanapon nem dolgozik, akkor ő fizet 11 000 Ft-ot a munkaadónak. Hány 
napot dolgozott egy 30 munkanapos időszakban, ha nem keresett semmit, de nem is 
kellett fizetnie?

Megoldás: Ha x jelöli a dolgos napok számát, úgy
                        19000x  -  11000(30 – x)  = 0,   .............................................................7 pont
azaz 
                  x  =  11 dolgos napja volt.     .......................................................................1 pont

Ellenőrzés:  11 nap alatt  11 *  19000 Ft-ot keresett,
           míg  19 nap alatt  19 *  11000 Ft-ot veszített

                  11 * 19000 = 19 * 11000.   ....................................................................2 pont
                                                                                                                összesen: 10 pont

Elvileg hibás megoldásért nem jár pont.
Számolási hiba miatt a megfelelő rész pontszámát nem kaphatja meg. (Ez a továbbiakra is 
áll.)
          

2. feladat:   

          

Megoldás: Egy sorban  n  db körlap van, .......................................................................2 pont
az elrendezés miatt a körlapok átmérője

   ezért        
n

2
   méter,    ..................................................................................................3 pont

azaz egy lap területe π
2

1
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n
.   ........................................................................................2 pont

Az összesé  n2 ∙ π
2

1
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






n
   =  π  négyzetméter.     ..............................................................3 pont

                                                                                                                         összesen:10 pont
Ha 3,14-gyel adja meg az eredményt úgy 2 pontot vonjunk le!

Egy   2 m  x  2 m-es raklapra   n2   darab egyenes 
körhenger alakú pohár fér az ábra szerinti 
elrendezésben.
Pontosan mekkora területet fednek le a poharak?
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3. feladat:  Melyek azok az  x,  y  és  z  prímszámok, amelyekre teljesül a

                                                2x  +  3y  +  6z  =  78    egyenlet?     

Megoldás: A  2x  +  3y  +  6z  összeg páros, mert 78 is ilyen.    ....................................2 pont
Tehát  3y  is páros. Ez csak úgy lehet, ha 
                          y  =  2.   ..................................................................................................2 pont
Az így adódó   2x  +  6z  =  72   miatt a bal oldal 6-nak többszöröse,   ..........................2 pont
   mert a 72 is ilyen.
A  2x  csak úgy lehet 6 többszörös, ha
    x  =  3, mert  x  csak prím lehet. ..................................................................................2 pont
Ezzel    6z  =  66,  vagyis  z = 11.   ..................................................................................1 pont
Az     x = 3 ,    y = 2   és   z = 11    valóban az egyetlen megoldás.   ...............................1 pont     
                                                                                                                        összesen: 10 pont
A   z < 13  és  prím voltból kiindulva, ha csak a   z = 11  esetet vizsgálta meg, úgy legfeljebb 
5 pontot kaphat. Ha próbálgatással „kitalálta” a megoldást, de nem indokolta meg, hogy több 
nincs, akkor legfeljebb 5 pontot adhatunk.

4. feladat:  Az   ABCD   téglalap   BD   átlójának   P   pontjára és   CD   oldalának   M   
pontjára a

                                                       BC = CP = PM = MD  
teljesül.

Mekkora az  ABD  szög?

Megoldás:

A   CPD Δ    P-nél levő külső szöge 3α, tehát a   BCP Δ-ben 
                               P szög  =  3α  =  B szög.  ...................................................................3 pont
Az  α + 3α = 90o miatt  α = 22o 30’.   ...............................................................................1 pont
ABD szög váltószöge lévén α-nak, tehát  ABD szög  =  22,5o.   .....................................1 pont

                                                                                                                  összesen: 10 pont

M C

BA

P

D

α

Jó ábráért  ...........................................................1 pont
Egy háromszögben egyenlő oldalakkal
szemben egyenlő szögek vannak,
ezért
           MDP szög  =  α  = MPD szög .................2 pont
A    PMD   Δ-ben M – nek külső szöge  2α,
Tehát  a  PMC  Δ-ben  PM = PC miatt
            M szög  =  2α  =  C szög.   .....................2 pont
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5. feladat: Egy kamara mozi nézőterének utolsó sorában 8 szék van. Hányféleképpen 
tud Dani ebbe a sorba szóló 4 jegyet venni úgy, hogy ezek közül legalább 2 jegy egymás 
mellé szóljon? 

       Megoldás: Ha a jegyek között nincs két egymás mellé szóló, 
úgy ez ötféleképpen történhetett: 1., 3., 5., 7. helyre; 1.,3.,5., 8. helyre; 1.,3., 6., 8. helyre; 
1., 4., 6., 8. helyre és 2., 4., 6., 8. helyre..................................... ....................................4 pont
A négy jegy közül az „első”: 8 hely bármelyikére, 
a „második” a maradék 7 hely bármelyikére, a „harmadik”
már csak 6 hely valamelyike lehet, míg a „negyedikre” 
5 választás marad.   .........................................................................................................3 pont
Így azonban a négy jegy sorrendjét is megkülönböztettük, 
tehát

            70
4321

5678





-ből    ...........................................................................................2 pont

kell  5-öt levonnunk.
     65-féleképpen vehetett Dani jegyeket.    ...................................................................1 pont
                                                                                                                      összesen: 10 pont

1. megoldás:  Összes esettel: pontosan kettő szomszédos: 30-féleképpen
Ha 1-től 8-ig számozottak a székek: 1-2 ill. 7-8 párhoz 6-6,
a 2-3 ill. 6-7 párhoz 3-3, a 3-4 ill. 5-6 párhoz 4-4, míg a 
4-5 párhoz 4-féle lehetőség van.   ........................................................................3 pont
Pontosan 3 szomszédosra: 1-2-3-hoz ill. 6-7-8-hoz  4-4, míg a
2-3-4 ill. 5-6-7-hez 3-3, a 3-4-5 ill. 4-5-6 hármashoz 3-3-féle választás,
összesen 20 adódik.   ...............................................................................................2 pont
Pontosan 4 szomszédos 5-féle módon vehető.  .......................................................1 pont
2-2 pár, de nem 4 szomszédos pedig 10-féle választást enged:
1-2-höz: 4-5, 5-6, 6-7, 7-8;  7-8-hoz: 2-3, 3-4, 4-5;  2-3-hoz: 5-6, 6-7;
6-7-hez a 3-4.      .................................................... .................................................4 pont.

  összesen 10 pont
Ha próbálgatással talál legalább 10 jó elhelyezést 2 pont, minden további 10 jó „vétel” 1-1 
pont

Egy feladat eredményének indoklás nélküli közlése, ha a javítókulcs másképpen nem 
rendelkezik, 1 pontot ér. Több megoldásból csak egy (lehetőleg a jobbik) kaphat pontot. Az 
útmutatóban közöltektől eltérő, de kifogástalan indoklású megoldások egyenértékűek a 
bemutatott megoldásokkal. Az elérhető maximális pontszám 50  pont.

Az I. kategóriába tartozó versenyzők – akiknek a kötelező matematika óraszáma 
legfeljebb heti 4 óra – dolgozatainak továbbküldési ponthatára 20 pont (40%).

Felhívjuk a figyelmet, hogy a továbbküldés nem feltétlenül jelent továbbjutást.

Kérjük a kollégákat, hogy feltűnően írják rá a versenydolgozatokra, a tanuló neve 
mellé a megfelelő kategóriát!

Köszönjük a munkájukat!

Székesfehérvár, 2006. január
A Versenybizottság


