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Varga Tamas matematikaverseny

8. osztalyos feladatok megoldasai
iskolai forduld 2006.

1. feladat Egy 40 f6s osztaly matematika dolgozatot irt. A tanulék 55%-a legfeljebb 3-ast,
mig a tanuldk %-e legalabb 3-ast kapott a dolgozatéara. A dolgozatok atlaga 3,4 volt. Mennyi a
kdzepesnél jobb dolgozatok atlaga, ha a kozepesnél gyengébbeké 1,625 volt?

Megoldas: Mivel 55% + % = 55% +80% = 135 %,

Ezeért 35 %-a a 40-nek, vagyis 14 dolgozat VoIt KOZEPES. ........cccoererieiieiirine e, 2 pont
20 % (= 55 - 35) —nyi, azaz 8 16 irt legfeljebb kettest,
és ezek atlaga miatt 8- 1,625 = 13 az 1 és 2 0sztalyzatok 0SSZege. ......cccceverereeeirerenennns 2 pont

A 40-3,4 = 136 az 0sszes osztalyzat sszege, mig
a kdzepesnél jobbak 80 — 35 = 45 %-at teszik Ki a 40-nek,

VagyYIS 18-aN VANNAK. ....oouiiiiiiiie e 2 pont
136 -13-3-14 = 136 - 55 = 81 a kdzepesnél jobbak

OSZLAlYZAtANAK 8Z OSSZEGE, ..eevevereereriereeiirierteste ettt et et ettt st s b s et sb e et eb et e sb e b e s 2 pont
igyezek atlaga: 81:18 = 9:2 =45, s 2 pont

0sszesen: 10 pont

2. feladat Egy téglalap oldalai 6 és 14 cm hosszUak.
Forgassuk el a téglalapot a kozéppontja kortl 90°-kal, majd az igy kapott négy (j csticsot
kdssuk 0ssze rendre az eredeti csucsokkal ugy, hogy egy (konvex) nyolcszdget kapjunk.
Mekkora ennek a nyolcszognek a terilete?

Megoldas: B A nyolcszoget magdba foglal6 négyzet

oldala 14 cm, ennek tertlete 196 cm.” .......... 4 pont

b 4 4

4 C Eznégy darab 4 cm befogéju egyenld
4 szara derékszogili haromszdg teriiletével
6 6 tobb, mint a keresett terulet, ..........ccccoevenrn. 4 pont
A 5 tehdt 196—4-%-4-4:164 CM% e, 2 pont
4 6sszesen: 10 pont
D’ A’

( Vagy 6-6+4-4-6+4-%-4-4:164cm2; 2+3+3+2=10 pont)
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3. feladat Oszthat6-e 5-tel a

20062006 + 20072006 + 20082006 + 20092006

0sszeg?
Megoldas: Elég az utolsé jegyek hatvanyainak utolso jegyét vizsgalni! ............cccccce.... 2 pont
A 6 minden pozitiv egész kitevdjii hatvanya 6-ra veégzOdik. ........cccoevvveeieiiinniienieenenne, 1 pont

A 7 hatvanyainak utolso jegye rendre: 7, 9, 3, 1, 7,..,
vagyis a 2006 = 2004 + 2 miatt a 2007%°% ytolso JEOYE @ 9. i 2 pont

A 8 hatvanyainak utolso jegye rendre: 8, 4, 2, 6, 8, ...,

tehat @ 20082%% OISO JEGYE 8 4. wvvvvveeeerreereeeeeeeoeseeeeseseeseeee e eeessesesesses e 2 pont
A 9 hatvanyainak utolso jegye rendre: 9, 1, 9, ...,
tehat a paros kitevojliek utolso jegye az 1. ....cocivieviiieiiiicieecce e 1 pont

Az utolso jegyek 0sszege 6 + 9 + 4 + 1 = 10,
tehat az eredeti 0sszeg 5-tel oszthatd, mivel utolso jegye a 0. ....cococvveviiiiiiiiesecnene, 2 pont
0sszesen:10pont

4. feladat Egy haromszog kiilsé szogeinek aranya 2 : 3 : 4. Mekkorak a haromszdg szdgei?

Megoldas: A kiilsd szogek dsszege 360°, tehat a haromszog

kiilsé szogei rendre: 80° (= 3690 :2), 120° (= 3690 -3), 160° (= 3690 o T 6 pont
A felsoroltak kiegészitd szogei rendre: 100°, 60°, és 20°
adjak az adott hAromSzZOg SZOGEIL. ....ceoeevirieriee ettt 4 pont

0sszesen: 10 pont
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5. feladat Dani néhany szabalyos dobokockaval dobott, és azt tapasztalta, hogy a dobott pontok
dsszege 6-tal tobb, mint a kockék szdméanak a haromszorosa.
Héany kockaval dobott Dani, ha minden kockan ugyanannyi pont volt feliil?

Megoldas: Ha n akockék szdma és x a dobott pontok szama egy-egy kockan, ugy

K (T G T 1) SRR 2 pont
Ebbdl
NX=3) T 6. oo e 2 pont
Mivel n pozitiv egész, igy x—3 is (és x legalabb 4)
€Z8rtab6=1-6=2-3=3:2=6 1 -DOl oot e 2 pont
n X-3 X
1 6 9 [ ST T34 [=) o T TSRS 1 pont
2 3 6 MEQOIdAS | oo, 1 pont
3 2 5 MegOIdAS | ..o 1 pont
6 1 4 MEGOIAAS | ..o 1 pont

0sszesen:10 pont

(Ha probélgatassal kap meg 1-1 esetet, ugy esetenként legfeljebb 2 pont adhat6. Ha még a tébbi
eset lehetetlensegét is bizonyitja, gy a hianyz6 4 pontot is megadjuk.)

Barmelyik feladat eredményének indoklas nelkili kdzlése 1 pontot ér. Tébb megoldasbol csak egy
(lehetéleg a jobbik) kaphat pontot. Az utmutatoban kozoltektdl eltérd, de kifogastalan indoklasu
megoldasok egyenértékiiek a bemutatott megoldasokkal. Az elérhetd maximalis pontszam 50 pont.

Az 1. kategéridba tartozo versenyz6k — akiknek a kotelezé matematika 6raszama legfeljebb heti 4
6ra — dolgozatainak tovabbkiildési ponthatara 25 pont.

A 11. kategoriaba tartozo versenyz6k — akiknek a kotelez6 matematika 6raszama tobb mint heti 4
6ra — dolgozatainak tovabbkiildési ponthatara 28 pont.

A tovabbklldés nem feltétlenll jelent tovabbjutast. A tovabbjutashoz sziikséges
ponthatart a versenybizottsag allapitja meg, s errél a megyei szervezék 2006. december elsé hetében
értesitést kapnak.

Kérjiik a kollégakat, hogy feltiinden irjak ra a versenydolgozatokra, a tanulé neve mellé a
megfeleld kategoriat!

Kdszonjuk a munkajukat!

Székesfehérvar, 2006. november
A Versenybizottsag
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