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Varga Tamas matematikaverseny megyei fordul6 2007.
7. osztaly |. kategoria
Megoldasok

1. feladat: Juli néni 46 petakért vett harom tyukot. Az els6 tyuk 4 naponként 3 tojast, a masodik 3
naponként 2 tojast, a harmadik 2 naponként 1 tojast tojik. Az asszony a tojasokat eladva, 5 tojasért
fel petékot kért. Hany nap alatt tériilt meg a tyukok ara?

Megoldas: A tyukok 12 naponként 3:3+4-2+6 -1 =23 tojast tojnak. ..........cceeeerevrereereenenene. 2 pont
Mivel 10 tojasért 1 peték jar, igy 12 naponta 2,3 petak teril Meg, .....cccocoovvrirneinieveine e, 2 pont
AZAZ 46 = 2,3 - 20 INHALE  .oeoiiiiiiiiiieieee e e e e s e r e e s e e s e e b e e e e e e e e s b brbreraereeaas 2 pont
20 - 12 =240 nap alatt tériil meg a 3 tylK Ara. ......ccceeeiiiiiieiieeie e 2 pont
EIIENOIZES: .o ceieieeie ettt ettt e sttt e e et e s et en e e ettt eRe Rt e e eR et s et e te et et er e 2 pont

0sszesen: 10 pont

2. feladat: Egy téglalap két szomszédos csucsa €s a masik két csucsot 0sszekotd oldal felezési pontja
derékszogli haromszdget alkot. Mekkora a téglalap keriilete, ha teriilete 288 cm??

Megoldas: A téglalap az F felez6 ponthoz tartozo kézépvonalra szimmetrikus négyszog, ......... 1 pont
F
D C ezért AF = FB, azaz .......cccoveeiiiee e 1 pont
. AFB egyenl6 szara derékszogi,
a tehdt FAB<=FBA< = 45° .., 1 pont
Ennél fogva ADF és BCF haromszogek is ilyenek, ....1 pont
\ [ Vagyis AD=DF=FC=CB=amiatt ................. 2 pont
A B AB = CD = 2a. .o, 1 pont
A 23 2=282= 288 CM? —DOL 8= 12 CITL, veoeeeeeeeeeeeeeeeee oo ee e ee e ee e 2 pont
vagyis a téglalap keriilete 2(12 + 24) = T2 M. ..ooueiiieieeec e 1 pont

0sszesen: 10 pont

3. feladat: A, B, és C egy beszélgetés soran az alabbiakat mondjak:
A:  Mindharman hazudoésak vagyunk;
B: Kozilink csak A hazudds;
C: A és B hazudods, én igazmondd vagyok.
Ki a hazudds és ki az igazmondd koziliik, ha mindegyikik vagy olyan, vagy ilyen és a hazudds
mindig hazudik, az igazmondé mindig igazat mond?

Megoldas: A nem lehet igazmondd, mert Kijelentése ennek ellentmond. ..........cc.ccooeoeviinennnnn. 1 pont
QY A NAZUAOS. oottt 1 pont
Ha B igazmondo lenne, igy C (B-t illetéen) hazudik, .........ccccoverievieieniiiieeeiiieeereereeese e 1 pont
ami B egyetlen hazugrol szO16 kijelentését CAfOlja, .......cooovvrireiiie e 2 pont

tehat B is hazudos.

C pedig igazmondo, mert kilénben A, B és C mindegyike hazudds lenne,

tehat A igazmondo volta kovetkezne, ami el6bbiek miatt nem lehet. ............ccooeevivieriiiienicinenne, 3 pont

Valoban, ha A és B hazudds, C igazmondo, ugy a feltételek teljestilnek. .........ccccoicevcviiviirenennen, 2 pont
0sszesen: 10 pont
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4. feladat: Egy derékszogii haromszog egyik hegyesszogli cstucsabdl induld belsé szogfelezd a
haromszdget ket olyan részhdromszdgre bontja, amelyek koziil pontosan az egyiknek van olyan
szbge, amely 13-szorosa az eredeti hA&romszog meg nem felezett hegyesszdgenek.

Mekkorak az eredeti hdromszdg hegyesszdgei?

Megoldés:  Legyen a nem felezett hegyesszdg a.

B :
Mivel a felezett p (g = %(900 —a) =45° —%) ...................................... 1 pont
két részhdromszOgh0z is tartozik, ..........ccoceveereieienieecc e 1 pont
ezért az o sz0g 13-szorosa csak a derékszdg, vagy a D pontndl
keletkezo két sz6g x és y valamelyike lehet. ...........ccccoeeenneee. 2 pont

90° 1080°
Ha 90° = 13a, U = és B = s 2 pont
- 0, 0gy a0 == & f == p
c A
D
Ha x = 180°-a—-p/2 =180°—a—45°+ a/2 = 135° - a/2 = 130,
aZ8Z 0= 10° S B =80 ..iiiiiririieiie ettt n s 2 pont

Ha y= 90°-B/2 = 90°-45°+ a/2 = 45°+ /2 = 13a,
UZY 0= 18%75 €S B =432%75. ..ottt s 2 pont
0sszesen: 10 pont

5. feladat: Peti ma iili sziilinapjat. Feltiint neki, hogy az évei szamanal nem nagyobb pozitiv egészek
kdzott pontosan kettével kevesebb primszam van, mint nem prim. Hany éves lehet Peti?

Megoldas: Ha vizsgéljuk a nem primek és a primek sorozatét

1 4 6 8 9 10 12 14 15 16 18 e 1 pont
2 3 5 7 11 13 17 1 pont
akkor egyrészt adddik, hogy a 10, a 12 ésa 14 nem primek teljesitik a feltételt; .................. 3 pont

masrészt viszont a 14-nél nagyobb szamok ,.el6tti” primszamok szama mar
2-nél tobbel tér el a kivanttdl, hiszen a 16 utdn mar minden primet legalabb egy nem prim

(egy paros) kovet, tehat a kilonbség, ami 15-nél mar 3, nem csOKKeN, .......ccocevvveiviieciiiecieen, 3 pont
igy nincs is tébb ,,j6” pozitiv egész, vagyis
Peti 10, 12 vagy 14 BVeS [BNEL. ... 2 pont

0sszesen: 10 pont
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Barmelyik feladat eredményének indoklas nélkili kdzlése 1 pontot ér. Tébb megoldasbdl csak egy
(lehetéleg a jobbik) kaphat pontot. Az utmutatoban kozoltektdl eltérd, de kifogastalan indoklast
megoldasok egyenértékiiek a bemutatott megoldasokkal. Az elérhetd maximalis pontszam 50 pont.

Az |. kategdriaba tartozo versenyzOk — akiknek a kotelez6 matematika oraszama legfeljebb heti 4 ora —
dolgozatainak tovabbkildési ponthatara 25 pont.

A tovabbkuldés nem feltétlentl jelent tovabbjutast. A tovabbjutashoz sziikséges ponthatart a
versenybizottsag allapitja meg, s err6l a megyei szervez6k 2007. februar végén értesitést kapnak.

Kérjiik a kollégakat, hogy feltiinéen irjak ra a versenydolgozatokra, a tanuld neve mellé¢ a
megfeleld kategoriat!

Kdszonjuk a munkajukat!

Székesfehérvar, 2007. januar
A Versenybizottsag
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