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Varga Tamas Matematikaverseny

8. osztalyos feladatok megoldasai
iskolai fordulé 2008.

1. feladat: Mennyi az els6 szaz pozitiv egész szam szamjegyeinek az 6sszege?

Megoldas: Minden szamjegy, ami kétjegylekben eléfordul és nem a 0,

tizszer a tizesek és tizszer az egyesek helyén all. ..o 6 pont
Eza20(1+2+3+4+5+6+7+8+9)=20 -45=900

OSSZEGETL AUJA. -v.vevereeieeierie et re e 3 pont
Ezt még a 100 els6 jegye NOVEli 901 -T€. ...ocvvviiiiiiiiiiee e s 3 pont

Gsszesen: 12 pont

2. feladat: Egyenl6szaru haromszdg belsd szogfelez6inek metszéspontjat tikrozzik a
haromszog oldalegyeneseire. A tikorképek és a haromszdg csucsai egy 6tszoget adnak.
Mekkorak a haromszog szogei?

Megoldas: L , )
A 3 tlikorkép a harom csuccsal

akkor és csak akkor ad 6tszoget, ha az
egyik cslcsnal egyenesszdg van, .............. 6 pont

Tehéat a tlikrozés szogtartd tulajdonsaga
miatt a haromszog egyik szoge 90°. ......... 3 pont

Az egyenl@szarusag miatt igy a masik
‘‘‘‘‘‘‘ Két szog csak 45° — 45° lehet. ....................3 pont
......... 0sszesen 12 pont
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3. feladat: A nyolcadik osztaly matematika tanaranak szokasa, hogy amikor belép a
tanterembe, felkapcsol néhanyat a négy villanykapcsolobdl (lehet, hogy mindet, de esetleg
egyet sem).

Ha 185 matematika Ora van egy tanévben (és minden Orat ez a tanar tartja), akkor
legalabb hanyszor fordul el6, az altala leggyakrabban valasztott kombinacio?
(A kapcsoldk felkapcsolasanak sorrendjét nem vesszilk figyelembe!)

Megoldas: Ha mindet vagy egyiket sem kapcsolja fel, az

1+ 1=2€l0fOrdulds. ..o 2 pont

Ha egyet vagy harmat kapcsol fel, akkor a 4 valamelyikét kapcsolja vagy nem,

€Z 4 + 4 =8B elBfOrdulds. ..o 3 pont
. « 4.3 LA .

Végll ha kett6t kapcsol fel, akkor ezt E3 = 6-féleképpen teheti meg. ............... 4 pont

Osszesen tehat 16 kombinacio van, s mivel

185:16>11
ezért legalabb egy tUCAtSZOr (12 -SZEI) .ovevveveevieieeee e st et s s ar e 3 pont
fordul el6 a kedvelt véltozat. 0sszesen: 12 pont

4. feladat: Egy urnéban piros és kék golydk vannak, és a kékekbdl van tébb. Tovabbi piros
golydkat rakunk az urnaba addig, amig az urnaban levé golyoknak a harmada lesz kék
Ezutan annyi sarga golyot rakunk az urnaba, amig az urnaban levd golydknak pontosan
a 20%-a lesz kék.

Végul még annyi kék golyot tesziink az urnéba, amennyi eredetileg volt benne.
Hanyad része az urnaban levd golydk szamanak a kék golydk szama az utolso valtoztatas

utan?
Megoldas: Kezdet: P+ K (K> P) oo e 2 pont
1. rakas utdn: k+p +p; = 3k, azaz
P HPL T 2K oo nre s 2 pont
2. rakas utan:
K+p+pr+s = 5K 8282 ST 2K, oo 4 pont
A 3. rakést kovetden:
2KH P+ PLHSTOK i 3 pont

Az utolso valtoztatast kovetGen tehat a kék golyok szama harmada
AZ 0SSZES GOIYOKENAK.  .....viviiiiiis ettt et 2 pont
Gsszesen: 12 pont

(Ha a versenyz6 konkrét, altala valasztott kezdeti piros és kék golyok szaméaval jut a fenti
eredményhez, gy legfeljebb 8 pontot kaphat.)
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5. feladat: A 2 egység éld kocka feluletén megrajzoltuk a hat lap mindegyikének a
kozépvonalait.

Hany darab A —bd6l B - be vivl 6 egység hosszu ut

A /: van, ha az Ut szakaszai a kocka élein vagy a lapok
: kozépvonalain vannak ?
........ i
..... .
|
5 DU (Y B S
o = B
Megoldas: Célszer(i azt vizsgalni, hog?/ az egyes csomopontokba
1 3 (csucsok, elfelezd pontok, lapkdzepek)
1 _ T 6 A-béll kiindulva hanyféleképpen jutha tunk
A B o I Y[R Yo Yz VoS 9 pont
]
A3l 3 18 ¢
............... e gy
1= S S <l B-be 3 élfelezbbdl
: i8 3x 18 = 54-feleképpen
8 = m T T 2B JUINAUNK. o 3 pont
1 L=z . s Gsszesen: 12 pont
3

Béarmelyik feladat eredményének indoklas nélkili kdzlése 1 pontot ér. Tobb megoldasbol csak egy
(lehetleg a jobbik) kaphat pontot. Az Gtmutatoban kdzoltektdl eltérd, de kifogastalan indoklasu
megoldasok egyenértékiiek a bemutatott megoldasokkal. Az elérheté maximalis pontszam 60 pont.

Az |. kategoriaba tartoz6 versenyz6k — akiknek a kotelez6 matematika draszama legfeljebb heti 4
Ora — dolgozatainak tovabbkildési ponthatara 30 pont.

A 1l. kategoriaba tartozo versenyz6k — akiknek a kotelez6 matematika 6raszama tébb mint heti 4
Ora — dolgozatainak tovabbkildési ponthatara 35 pont.

A tovabbkildés nem feltétlendl jelent tovabbjutast. A tovabbjutashoz sziikséges
ponthatart a versenybizottsag allapitja meg, s err6l a megyei szervez6k értesitést kapnak.

Kérjuk a kollégakat, hogy feltinéen irjak ra a versenydolgozatokra, a tanulé neve mellé a
megfeleld kategoriat!

Kdszonjik a munkajukat!

Székesfehérvar, 2008. februar
A Versenybizottsag



