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Varga Tamas Matematikaverseny

8. osztalyos feladatok megoldasai
iskolai forduld 2008.

1. feladat A 8. osztadly most kapta meg a kijavitott torténelem dolgozatat. A nyolc fil jegyeinek
atlaga 3,25, a lanyok jegyeinek atlaga 3,6 , mig az osztalyatlag 3 ,5 lett.
Hany fés az osztaly, ha mindenki megirta a dolgozatot?

Megoldas: A 8 fili 8 - 3,25 = 26-tal jarul az 0sztalyatlaghoz. ...........cccocvvevviiivieiciscecce e 2 pont
Az L darab lany L - 3,6 —tal, tehaAt ........cccooveiiiiieececes s 2 pont
35= M ............................................................................................ 2 pont
8+L

vagyis
0,1 L =2,1hat L =20, oooiiiiciie ettt ettt st e st e e s e e s erae e s sree e 2 pont
Az 05ztalyba igy 28-aN JAITAK. .......coceiiiiiiici e 1 pont
EZ valoban MegolOas. ... e 1 pont

Osszesen: 10 pont

2. feladat Az abrén lathatd ABC derékszogl haromszég BC
befogojara kifelé a BCDE négyzetet irtuk.
C Mekkoraaz E csucs tavolsaga az AB egyenestdl, ha

az AB atfogo 4 cm hosszu ?

00
A B

Megoldas: A BEF derékszog(i haromszog EF
befogdjanak hossza a keresett tavolsag. .................. 2 pont
Mivel ABC.=60°és CBE<=90°,
gy EBF<=30° .o e, 2 pont
Ismert, hogy a 30°-0s sz6ggel szembeni befog 6
fele az atfogonak. .........ccccevvveveieiiieieeces e 2 pont
Tehét,ha AB=4cm, gy BC=2cmés............... 2 pont
BC=BE miatt EF =1Cm. oot e, 2 pont

Osszesen: 10 pont
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3. feladat Hany olyan pozitiv, 6ttel oszthatd haromjegy( egész szam van, amelyik tartalmaz hetes

szamjegyet?

Megoldas: Az 5-tel oszthatok utolsd jegye az 5vagy @ 0. ....cccevveveieinneieece e 3 pont
A 7 lehet a szazasok szama, igy 10 — 10 darab ilyen haromjegy( lehet. .........ccccovvvvevirrieneen. 2 pont
Ha a 7 a tizesek szdma, Ugy a sz&zasok jegye 9 — 9-féle lehet, ... 3 pont
dsszesen tehat 10 + 10 + 9 + 9 = 38 megfeleld szamunk lenne, ha
a két 770 illetve 775 szdmot nem kétszer szamoltuk VOINa. ...........cccoviiiiiiinienic e, 1 pont
Iy CSaK 36 ,,j0” SZAMUNK VAN, .......ooveiereeeeceeeeeeeeeeeeeeeees s ses s seens serssssssssessasssneanes 1 pont

Osszesen: 10 pont

4. feladat Egy téglalap két oldala 24 illetve 36 egység. Ha az egyik oldal hosszat haromszor
annyival valtoztatjuk meg, mint a masik oldalét, akkor a két megvaltoztatott oldal egy négyzet két
oldala. Milyen hosszu ennek a négyze tnek egy oldala?

Megoldas: Négy esettel szamolhatunk.

1 eset: 24 +3x =36 +X,
azaz
24 + 3x X = 6, anégyzet 42 egység oldald. ................. 4 pont
36 + x
2. eset: 24 —x = 36 -3,
azaz
X = 6, tehdt anégyzet 18 egysegoldalU. ........cccovveviiiiiiiiiiiciicee, 2 pont
3. eset: 24 + 3x =36 - X,
vagyis
X = 3, sigy anégyzetoldala 33 egySEg. .....ccccvriiiiiiiniiniene e 2 pont
4. eset: 24 + X = 36 — 3x, ezzel
X = 3, s anegyzet oldala 27 €gySEg. ......cocvrerriniiiii e 2 pont

Osszesen: 10 pont

(A tanul6 altal elsének targyalt esetért 4, minden tovabbi esetért 2 — 2 pont adhatd)
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5. feladat Osszeadtunk néhany szomszédos nem negativ egész szamot, és az Gsszeg primszam lett.
Hany darab szamot adhattunk ¢ssze?

Megoldas: Ha két szomszédos nem negativ egész 6sszegét nézziik,

akkor az 6sszeg paros (azaz 2) NeM IENEL. ...t 2 pont
A paratlansag miatt igy csak a paratlan primek johetnek szamitasba. ..............ccccoevvvevnene. 1 pont
Ama 2n+1 = n + n+l miatt,

minden paratlan prim két szomszé&dos pozitiv egeSz OSSZEJE. .......cccervrererererererieesieneens 2 pont
Ha harom szomszédos egész 6sszegét nézzilik, az 3 -nak tobbszorose lesz,

igycsaka 0+ 1+ 2 JONEt SZODA. .....ccvoeiiiiiiiiiiiieesese et e 2 pont

Ha az 0sszegnek paros sok, de legalabb négy tagja van,
akkor az 0sszeg oszthato a legkisebb és a legnagyobb tagok dsszegével, ...........ccevneen. 1 pont
( ,,az Bsszeg oszthat6 a tagok szaménak felével” megéallapités is 1 pont.)

mig ha paratlan sok, de legalabb &t tagu az 6sszeg,
akkor az 0sszeg tagjainak szamaval lesz oszthat6, ami kisebb mint az 6sszeg.
(e helyett lehet a kozéps6 tagra is hivatkozni, mely osztoja az 6sszegnek)

Osszesen: 10 pont

Barmelyik feladat eredményének indoklas nélkili kozlése 1 pontot ér. Tobb megoldasbdl csak egy
(lehet6leg a jobbik) kaphat pontot. Az Utmutatéban kozoltektdl eltér6, de kifogastalan indoklasu
megoldasok egyenértékliek a be mutatott megoldasokkal. Az elérhet6 maximélis pontszam 50 pont.

Az |. kategoridba tartozo versenyzdk — akiknek a kotelez6 matematika 6raszama legfeljebb heti 4 6ra
— dolgozatainak tovabbkildési ponthatara 20 pont.

A 11. kategodriaba tartozo versenyz6k — akiknek a kotelez6 matematika draszdma t6bb mint heti 4 6ra —
dolgozatainak tovabbkildési ponthatara 25 pont.

A tovabbkulldés nem feltétlentl jelent tovabbjutast. A tovabbjutashoz szilkséges
ponthatart a versenybizottsag allapitja meg, s err6l a megyei szerve z6k értesitést kapnak.

Kérjuk a kollégédkat, hogy feltiinGen irjdk rd a versenydolgozatokra, a tanulé neve mellé a
megfelel6 kategoriat!

Kdszonjuk a munkajukat!

Székesfehérvar, 2008. november
A Versenybizottsag



