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Varga Tamas Matematikaverseny

7. osztélyos feladatok megoldéasai
iskolai fordulé 2008.

1. feladat Harom haznak dsszesen 144 ablaka van. A legkisebbnek 8 -cal kevesebb, mint a nagysag
szerinti k6zépsének. A legnagyobbnak kétszer annyi ablaka van, mint a mas ik kettének egyuttvéve.
Melyik haznak hany ablaka van?

Megoldés: A feltételek szerint a 144 haromszorosa a két ,,kisebb” haz egyuttvett

ablakai SZAMANAK. oo 5 pont
Igy a 144 : 3 = 48 ablakbol 20 az egyik €S 28 @ ....cccceiiiieiicic e 2 pont
masik hazé, mig a legnagyobbnak 96 ablak JUL. ............cccooiiiiiiiiiiis e 2 pont

Ezek az ablakszamok kielégitik a felteteleket! ... s, 1 pont
Osszesen:10 pont

2. feladat Egy téglalapot oldalaival parhozam os szakaszokkal felosztottunk egységoldalu négyzetekre.

A . . . I 11
Miutén a vonalak mentén levagt uk a téglalap teriiletének 6

részét, megmaradt az abran lathato alakzat.

Mekkorak lehettek az eredeti téglalap oldalai?

Megoldas: Az eredeti téglalapb6l megmaradt % TESZ, weverieeeeiesie ettt 1 pont
ami az abra Szerint 15 egySEGNEQYZEL. .....ccvcviiiieiiereiese et 1 pont
Ennélfogva % -NYI FESZ 3 EQYSEGNEGYZEL, ..cveiviiiiieiiiieieeete ettt 1 pont
tehat a % €Sz 16 - 3 = 48 eQYSEINEGYZEL. ...oveiieiieieceeie et 1 pont
A 48-at oly ket tenyez6re kell bontanunk, amelynek mindegyike legalabb 3, ...........ccccocooein . 2 pont
igycsaka 3-16, 4-12 €S 6-8 jON SZAMItASDA. ...ccoovvviiriiiiiiee e 1 pont
Az oldalak tehat 3 és 16, vagy 4 és 12, illetve 6 és 8 egységnyiek lehettek. ....... ...... 1+1+1 pont

Osszesen: 10 pont
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3. feladat Hany megolddsavanaz X + Yy + Z = 6 egyenletnek,
ha X, Y, Z nem feltétlentl kiilonb6z6, nem negativ egészek, és kozilik legalabb kettd primszam?

Megoldas: A legalabb két prim kdzétt az 5, vagy annal nagyobb prim nem lehet,

mivel sem az 1, sem a 0 nem prim és a tagok nem negativak. . ..........ccccceveivvivneisieieseiesnenn 2 pont
ha 2 szerepel a primek kozott, akkor csak a
24 2F 2 e s 2 pont
vagy a
24 3H L o e 2 pont
jéhet szdba.
Az els6 egyféleképpen, a masodik hatféleképpen rendezhetd 6 -ot add dsszegge ....... ......... 2 pont
Ha nincs kettes csak harmas a primek kozott, akkor a
G 3 0 e 1 pont
ami 6sszegben a 0 harom helyen szerepelhet,
Osszesen tehat 1+ 6 + 3 = 10 Megoldas Van. .........ccccveieieiieiieicsece e sees sreieieeiiaieas 1 pont

Osszesen: 10 pont

4. feladat Az ABC haromszogben o =54° és BCD«< = %

C

Mekkorak lehetnek az ABC haromszdg szdgei,
haaz ACD haromszog egyenlészard !

A D B

Megoldas: Az ACD haromszdgben haromféleképpen lehet ket egyenld szog.

A kiils6 szogek tétele miatt ADC <=3 BCDx. .ooviviiiiiiiiiiscsieese et e 1 pont
1.eset: oa=54° = 3.BCD.. = ADC., azaz BCD. = 18° tehat

az ABC haromszogben a=54°, B=36°, ACB<c=90°% .....cccccorvirrrirrerererererene, 3 pont
2.eset: a=ACD.=54° ,tehat ADC. = 72° vagyis BCD< = 24°.

Ezzel 0=54°, B=48°%, ACBc =78 .ottt 3 pont
3.eset: ACD<=ADC.=3-BCD<= 1807_54 = 63°, tehat BCD« = 21°.

EbbGl 00 =54°, B=42°, ACB<=84° ..o e, 3 pont

Osszesen: 10 pont
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5. feladat Egy lanyok szamara Kiirt atlétikai versenyen egy varos minden iskolajabél 3 tanuld vett részt.
Az elért pontszamok alapjan alakult ki a végleges egyéni sorrend. Tudjuk, hogy a verseny végén nem
volt két olyan versenyz@, akiknek ugyanannyi pontja lett volna. Az egyik iskoldbdl Anna, Bea és
Csilla vett részt a versenyen. Anna elért pontszama a pontszamsorrendnek ép pen a kdzépsd pontszama
volt, és a 3 lany kozil 6 szerepelt a legjobban. Bea 19 -edik, Csilla 28-adik lett. Hany iskola tanuldi
vettek részt a versenyen?

Megoldas: A feltételek szerint a versenyz6k szama a 3 -nak tobbSzOrose, ..........cccvvvviienen vvvieneas 2 pont
mig a pontosan kdzépen Iév6 pontszam miatt csak a 3 paratlan tébbszordsei johetnek széba. 2 pont
A 28 utani els6 — a fentieket Kielégitd SZam —a 33. ... 3 pont
Ez meg is felel, mert igy Anna a 17. helyezett
és el6tte meg mogotte 16-16 versenyzd végzett, és ezek kozott van Bea és Csilla is. ................. 2 pont

A 33-nél tobb versenyz0 esetében Anna hatrébb végezne, mint Bea,

ezért ezek az esetek mar nem jéhetnek szamita sha,

tehat 11 iskola 33 versenyzdje Vett réSzt @ VErSENYEN. ....cccoeeeveeeerieiesesieseseens seseiisenieneesenns 1 pont
Osszesen:10 pont

Barmelyik feladat eredményének indoklas nélkili kozlése 1 pontot ér. Tobb megoldasbdl csak egy
(lehet6leg a jobbik) kaphat pontot. Az Utmutatéban kozoltekt6l eltérd, de kifogastalan indoklasu megoldasok
egyenértéklek a bemutatott megoldasokkal. Az elérheté maximalis pontszam 50 pont.

Az |. kategoriaba tartozd versenyzék — akiknek a kotelez6 matematika 6raszama legfeljebb heti 4 éra —
dolgozatainak tovabbkiildési ponthatara 20 pont.

A 1l. kategoéridba tartozo versenyz6k — akiknek a kotelez6 matematika 6raszama tobb mint heti 4 6ra —
dolgozatainak tovabbkildesi ponthatira 25 pont.

A tovabbkulldés nem feltétlentl jelent tovabbjutast. A tovabbjutashoz sziikséges ponthatart a
versenybizottsag allapitja meg, s err6l a megyei szervezék megfeleld id6ben értesitést kapnak.

Kérjuk a kollégakat, hogy felt(inéen irjak ra a versenydolgozatokra, a tanul6 neve mellé a megfeleld
kategoriat!

Kdszonjik a munkajukat!

Székesfehérvar, 2008. november
A Versenybizottsag



