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Varga Tamas Matematikaverseny

8. osztalyos feladatok megoldasai
iskolai forduld 2009.

1. feladat Mihdaly gazdadnak van néhany lova. Minden lénak naponta egy -egy tarisznya zabot ad, és
igy egy lada zab 20 napra elég. A mualt hénapban vett még egy lovat, igy a lada zab mar 18 nap
alatt elfogyott, mert mint eddig, mindegyik I6nak minden nap egy -egy tarisznya zabot ad.

Hany lova van Mihaly gazdanak?

Megoldés: x darab 16 a lada zabot 20 nap alatt €li fel,

igy 1 16 a lada zabot 20x napig ENetNE. ......... oo 3 pont

x + 110 a lada zabot 18 nap alatt eszi meg,

azaz egy 16 18(x + 1) nap alatt enné fel a lada zabot. ..........cccccevviiveiiiciiici, 3 pont
Azaz

18(x + 1) = 20x,
amibél X = 9.

Mihélynak tehat 10 lova van.
0sszesen: 10 pont

2. feladat Az ABCD téglalap egyik oldala 10 cm, egyik atl6ja 20 cm hosszu.
a) Mekkora az atlok szoge?
b) Mekkora az atloknak az oldalakkal bezart szdge?

Megoldas:

a) A téglalap atloi egyenldk és felezik egymast, ....2 pont
D C tehdt AO=0OD =AD =10CM, ..ccccvevrvrrrrrirnnns 2 pont
azaz az ADO szabalyos, .........ccceviviiiinenns 1 pont
vagyis az atlok szoge 60°. ..........ccoeeererrirerinans 1 pont

b) A fentiekbdl adodik, hogy egy atlé az oldalak
egYiKEVel B60°-0S, ...cocoveveerereiieieieeeee e 2 pont
A B mésikaval 30°-0s szoget zar be. .........cccccnrnennn. 2 pont

0sszesen: 10 pont
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3. feladat Egy Ottagu tarsasagban Ali egy, Béla kettd, Csak harom, mig Dani négy baratjat talalja.
Héany baratjat talalja Elemér, a tarsasag 6todik tagja? (A baratsagok kolcsénosek.)

Megoldas: Dani mindenkinek baratja, igy EIemMErnek is. ..o e 2 pont
Alinak tehat NINCS MAS DAIALJA. ....c.veveieiiieiiiiee s 2 pont
Csék igy Danin kivul Bélanak is, és Elemeérnek is baratja. .........ccccooevviiiieneininineiniens e 2 pont
Mivel Béla két baratja Dani €S CSAK, ......cccieiviiiiiieiiieiie st se ettt ere e sra e 2 pont
Elemérnek két bartja van: Dani €S CSAK. ........cooeiiiriiiiiiiceee e e s 2 pont

0sszesen: 10 pont

4. Az ABCD téglalap AC atlojan felvettitk az E és F pontokat Ugy, hogy AE < AF és
2-(AE + FC)=3-EF . Hanyad része a téglalap teriiletének az EBF haromszog teriilete?

Megoldas:
D C A feltétel miatt EF = % Y O 3 pont
F Tehat a magassagok egyenlésége
az ABC ésa BEF haromszdgekben
E a terlletek aranyara is g—t')t A0, e 3 pont
A B de az ABC terilete fele a téglalapénak, ................... 2 pont
. ) . 2 1

vagyis a keresett terliletarany 0 = e s 2 pont

0sszesen: 10 pont
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5. feladat Egyszerdsithet§-e az aldbbi tort?

20102 +7% ~13"
20092 + 7% +137

Megoldas: A 7 hatvanyainak utolso jegye rendre: 7,9,3,1, 7,9, ... i, 1 pont
Vagyis @ 72 ULOISO JEOYE @ 7. ovvovveees et 1 pont
A 13 hatvanyainak utolso jegye rendre: 3,9,7,1,3,9, ... i 1 pont
tehat 137 ULOISO JEGYE SZINEN 7, w..voovee et 1 pont
a szamlalo6 tehat 10-nek tODDSZOIGSE. ......c.coceieiiiiiiicieiece e 1 pont
A 2009 hatvanyok utolso jegye rendre: 9,1, 9, 1, ... i 1 pont
ezzel @ 200972 ULOISO JEGYE BZ 1 ...veeeeeeeeeeeeeeeeeeeee et 1 pont
a fentiek miatt a nevezd tovabbi két tag janak
ULOISO JEGYE 7 €S 7, 1Y terreieieieiierieiesiesteies sttt sttt sttt sttt re bt 1 pont
a nevezdben 1evl 6SSZeg ULOISO JEOYE 5 ..ouvivireieeeisierieesie e eenennees 1 pont
tehat legalabb 5-tel egyszerlsithetlink. .......c.ccooeviiiiiieicee s e 1 pont

0sszesen: 10 pont

Barmelyik feladat eredményének indoklas nélkili kozlése 1 pontot ér. Tobb megol dasbhol csak egy
(lehetbleg a jobbik) kaphat pontot. Az Utmutatoban kozoltektdl eltérd, de kifogastalan indoklasu megoldasok
egyenertékliek a bemutatott megoldasokkal. Az elérhet6 maximalis pontszam 50 pont.

Az |. kategoridba tartozd versenyz6k — akiknek a kotelez6 matematika 6raszama legfeljebb heti 4 6ra —
dolgozatainak tovabbkildési ponthatara 20 pont.

A 11. kategdriaba tartozo versenyz6k — akiknek a kotelez6 matematika 6raszdma tobb mint heti 4 6ra —
dolgozatainak tovabbkildési ponthatara 25 pont.

A tovabbkuldés nem feltétlentl jelent tovabbjutast. A tovabbjutashoz sziikséges ponthatart a
versenybizottsag allapitja meg. A ténylegesen tovabbjutott tanulokat a megyei szervez6k értesitik.

Kérjik a kollégédkat, hogy feltinGen irjak r4 a versenydolgozatokra, a tanul6 neve mellé a megfelel§
kategoriat!

Kdszonjuk a munkajukat!

Székesfehérvar, 2009. november
A Versenybizottsag



