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Varga Tamas Matematikaverseny megyei fordul6 2010.
8. osztaly I. kategdria
Megoldasok

1. feladat Egy tarsasdg 7 csokoladés és 4 epres jégkrémet vasarolt, melyekért dsszesen 2695 Ft -ot
fizettek. Ha 4 csokis és 7 epres jégkrémet vennének, akkor 2530 Ft -ot fizetnének. Mennyibe
kerdl 1 csokis illetve 1 epres jégkrém ?

Megoldas: Ha 11 csokist és 11 eprest vesziink, akkor

2695 + 2530 = 5225 Ft-0t fIZEtUNK, ...veeeieeiiiiiceee e 2 pont
tehat 1 csokis és 1 epres egyutt 5225 : 11 =475 Ft.  .ocovvveieie v 2 pont
4 csokis és 4 epres igy 05SzeSen 1900 Ft, ......cocviviiriiiiiiiieieesese e 2 pont
azaz 3 epres 2530 — 1900 = 630 Ft, ..cceoveeiiiiirie e 2 pont

s ezzel 1 epres 210, mig 1 csokis 265 Ft-ba Kerll. .........ccccoovveveieiiiiiit s, 2 pont
Gsszesen: 10 pont

2. feladat Az ABC derékszdgl haromszog mindkét befogojara, kifelé egy -egy négyzetet irtunk.

B
[ i i F
0y \ : Ha e négyzetek kozepe O; , O, és az AB atfogétaz F pont felezi,
clho A Akkor az 0;0,F haromszog szogei mekkorak ?
0%

Megoldés: A négyzet tldi felezik a négyzet SZOGEIL, ........oceoerveeriiiiieerreee e 1 pont
Ezért O1CO; sz0g = 45%+ 90° + 45° = 1807, oooviveiiieiceeeeree e, 2 pont
azaz Oj, C és O;egy egyenesen Vannak. ... s 1 pont
O1F és O,F kozépvonalak, igy egyrészt mer6legesek egymasra, ........cccocevcerveivreenne 2 pont
masrészt OiF = % +% és OyF = A—C+ B e 3 pont
A keresett SZOgeK: 45° 45° 85 90°. ......oiieiieee e st 1 pont

0sszesen: 10 pont



Oktatasi Minisztérium
Hétvezér Altalanos Iskola, Székesfehérvar

M/8

3. feladat Mennyitada 2009 :999...99

2009 db Pes szamjegy

szorzat végeredményében a szdmjegyek 6sszege ?

Megoldés: Célszer( a szorzatot a
2009 - (100...00 - 1)

2009 darab 0
alakban VIZSQAINI. .....ccoooiiiie s e 4 pont

Igy aszorzat 200899 ... 997991 ....coccoomrirereeeeeeeereeeeeeeeee ettt 4 pont
2005 db

tehat jegyeinek 6sszege 2+8+9 -2005+7 + 18 +1=18081L. .....cccvevvvviirecsiiiiennnn,
0sszesen: 10 pont

4. feladat Az ABCD négyzet AD oldalanak a felez6 pontjaaz F.
A BD atléta CF szakasz az M pontban metszi.

Hany cm?az MDF haromszog teriilete, ha a négyzet teriilete 17; cm??

Megoldas:

Az dabra jel6léseivel:
D C

a DFM héaromszdg t terilete egyenlé az AFM

haromszdg terliletével, mert alapjuk és az ehhez tartozo

M mMagassagok egyenlik. ........cccovereiiiiinerice e 3 pont
F A BD éatldra valo tiikrosség miatt

a CDM héaromszog terlilete 2t, .....cccoovvvvveiviieieiencereeeenen, 3 pont
tehat CDF haromszdg terulete 3t, ami a négyzet

A B terlletének Ya-€. ..o, 2 pont

ENnélfogva t= ——— = o = —— CM®. o s 2 pont

Osszesen: 10 pont
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5. feladat Kata egy szabalyos dobokockaval tébbszor dob, és minden dobés utan feljegyzi a dobott
pontok szdmat. A dobasokat akkor fejezi be, ha valamelyik pontszamot harmadszorra dobja ki .
Egy alkalommal a 12. dobas utan all meg, és ekkor a dobott pontok 6sszege 47.

Melyik szam jott ki a 12. dobésra ?

Megoldas: A 12. dobas el6tt csakis az lehetett, hogy minden pontszdmot,

egy Kivételével, KEtszer KIdoDOtt, .........ccccoiviiiiiiieiins e 4 pont
egyet pedig egySZer. LEQYEN €Z 8Z X. ..cccccereirerieiniisieieeiesie ettt 2 pont
A 11. dobés utan az 6sszeg

2:(1+2+3+4+5+46) =X T 42 =X oot 2 pont
Mivel x =1, ezérta12. dobas csak @ 6-0S IENEL, .......eveeeeeeeeeeeeeeee e 1 pont
mertaz X =1 Kell IEQYEN. ..o s e 1 pont

Osszesen: 10 pont

Barmelyik feladat eredményének indoklas nélkili kozlése 1 pontot ér. Tébb megoldasbol csak egy
(lehetbleg a jobbik) kaphat pontot. Az utmu tatoban kozoltektol eltérd, de kifogastalan indoklasi megoldasok
egyenertéklek a bemutatott megoldasokkal. Az elérhet6 maximalis pontszdm 50 pont.

Az |. kategoridba tartozd versenyz6k — akiknek a kotelez6 matematika Oraszdma legfeljebb heti 4 6ra —
dolgozatainak tovabbkildési ponthatara 25 pont.

A tovabbkuldés nem feltétlenll jelent tovabbjutast. A tovabbjutashoz sziikséges ponthatart a
versenybizottsag allapitja meg, s err6l a megyei szervezdk értesitést kapnak.

Kérjik a kollégékat, hogy feltlinGen irjak ré& a versenydolgozatokra, a tanuld neve mellé a megfeleld
kategoriat!

Kdszonjuk a munkajukat!

Székesfehérvar, 2010. januar
A Versenybizottsag
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Varga Tamas Matematikaverseny megyei fordul6 2010.
8. osztaly I1. kategoria
Megoldasok

1. feladat Egy kocka minden lapjat két szin, sarga vagy zold valamelyikére festjik.

Hanyféleképpen tehetjik ezt meg, ha két szinezés akkor kulonbdzik, ha egyikbdl a masik

forgatéssal nem kaphat6 meg.

Megoldas: Ha minden lapja azonos szin(, az 2-féle Iehet. .........c.ccoo e, 2 pont
Ha egy lapjanak szine kllonbozik a méasik 6tétél, az is 2 -féleképpen lehet. ........cccovvvvenee. 2 pont
Ha két lap szine azonos és kuldnbdzik a méasik négyétdl,
€Z SZINENKENE 2 — 2 [ENELESEY .vovvevveie et 2 pont
aszerint, hogy a két lap szomszédos -e vagy atellenes. ... 1 pont

Me
A

Végil, ha 3 — 3 lap lesz sarga illetve zold e z kétféleképpen val6sulhat meg:

egy csucsban talalkozik a harom azonos szin( lap vagy sem.

0sszesen: 10 pont

feladat hatarozzuk meg egy korbe irt nyolcszdg négy olyan bels6 szogének az 6sszegét, amelyek
kozott nincs két szomszedos !

goldas:
B Kossiik 0ssze a kor O kdzepét a ny olcszog csucsaival.
igy nyolc (nem feltétleniil egybevago)
egyenld szard hdromszoget kapunk. .......cccovvveiiicnienns 2 pont
c A négy nem szomszedos sz6g
az igy keletkezett alapokon fekvd
o) 4 b nyolcszor kettd darab egyenl6k mindegyikébdl
egyet — egyet tartalmaz. ..........cccceveiveiniiieees 4 pont
Mivel a 8-5z0g sz0geinek 0SSzege (8 — 2)TT= 6 TT, ..ocvevirerreirerieininieries et 2 pont
ezért a vizsgalt 4 darab szog dsszege ennek fele: 3 T .ovveveciveiciciice s 2 pont

Osszesen: 10 pont
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3. feladat Mely egész a, b szamokra teljesiil az alabbi egyenl6ség ?

1. 1.1

a b 2
Megoldas: 2ab-vel valo szorzas utan 0-ra rendezve az egyenletet, ..........ccocevvvvvreennnn 1 pont
majd mindkét 0ldalnoz  — 4 -8t adVA ......cccooeiiiiiie s e 1 pont
az (@a—-2)(b+2) = —4 egyenletet KAPJUK. ......ccoovriririiiiieeee e 1 pont
Mivel a bal oldali tENYezOK EQESZEK, ......ccveieiiiiiiiiieiece e 1 pont

ezeért az alabbi tablazat adja a lehetséges megoldasokat:

a-—2 b+?2 a b
-1 4 1 2 | 1 pont
-2 2 0 nemmegoldas | ., 1 pont
-4 1 -2 I 1 pont
4 -1 6 3| 1 pont
) 4 Y 1 pont
1 4 B | e 1 pont

0sszesen: 10 pont

4. feladat Egy 25 x 25 —0s tédblazat minden mezejére 1-et vagy (-1)-et irunk. Ezutdn minden
sorban és minden oszlopban az odairt 25 szamot 6sszeszorozzuk.
Lehet-e ennek az 50 szamnak az 6sszege
a) 0,
b) 10,
c) 177
Megoldas: Egy el6jelvaltas barmelyik mez6n, a megfelel6 sor és oszlop 25 -25 elemének
szorzatat az ellentettjére VAtOZtatja. ..........cccooeiiiieiicicie e 1 pont
Ha e két 25 tényez0s szorzat azonos el&jel( volt, akkor az 50 tagy 0sszeg
4-gyel NG vagy CSOKKEN, ......c.ccve ittt 2 pont
Ha ellentétes el§jelliek voltak, akkor az 6sszeg
NEM VAITOZIK. ..oviieiiciciceee ettt ene tebetereerenseneens 3 pont
Induljunk ki a mindenitt +1 -et tartalmazé tablazatbol.
Erre @ VIZSQAIt 8SSZEG 50. ...uviiieieiiirieiee ettt 1 pont
Mivel ezt az 6sszeget csakis 4 tobb szdrdseivel lehet a fentiek miatt apasztani,

igyaz a) és C) 055zeg elerhetetlen, ......cccccvieieiiieree s

miga b) igen, pl. af6atlo 10 elemével. ...... ..o
Osszesen: 10 pont
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5. feladat Melyek azok a p primszamok, amelyrea 4p®+1 ésa 6p° + 1 is primek ?

Megoldas: p =2 nem lehet, kiilonben 6 - 22 + 1 SSZEtett SZAM. ......oooveveveeeeeererseeseeeees 2 pont
Pératlan szam négyzetének utolsd jegye 1, 9 Vagy 5. .oooovveveiiniieieie e 2 pont
Az el6bbi kettdvel

a 4p®+1 illetve a 6p? + 1 5-tel oszthatd 6sszetett SZAM 1€SZ. ........coovereeeeeeereenn. 3 pont
Marad tehataz 5 vEgl p prim, aZaza P=D5. i 1 pont

Ez meg is felel, mivel
p=5 4p°+1=101 és 6p?+1= 151
MINAEQGYIKE PIIM. oottt et 2enteitesresreanes 2 pont

0sszesen: 10 pont

Barmelyik feladat eredményének indoklas nélkili kozlése 1 pontot ér. Tobb megoldasbdl csak egy
(lehet6leg a jobbik) kaphat pontot. Az Utmutatéban kozoltektél eltérd, de kifogastalan indoklasu megoldasok
egyenértékliek a bemutatott megoldasokkal. Az elérheté maximdlis pontszam 50 pont.

A 1l. kategdriaba tartozo versenyz6k — akiknek a kotelez6 matematika draszama tébb mint heti 4 6ra —
dolgozatainak tovabbkildési ponthatara 25 pont.

A tovabbkulldés nem feltétlenlil jelent tovabbjutast. A tovabbjutashoz sziikséges ponthatart a
versenybizottsag allapitja meg, s err6l a megyei szer vezék értesitést kapnak.

Kérjuk a kollégakat, hogy felt(inéen irjak ra a versenydolgozatokra, a tanul6 neve mellé a megfeleld
kategoriat!

Kdszonjik a munkajukat!

Székesfehérvar, 2010. januar
A Versenybizottsag



