XI. Nemzetkozi Magyar Matematika Verseny

Sepsiszentqyorgy, 2002. marc. 16-20.

10. osztaly

1. feladat: Egy korén adott 2002 pont, amelyek koziil egyet megjeloliink A-val. Az adott pontokkal,
mint cstcspontokkal megszerkesztjitk az Gsszes konvex sokszoget (hdromszogeket, négyszogeket, ... ).

a) Melyik sokszogbél van tobb, azokbdl, amelyeknek az egyik csicspontja az A, vagy azokbdl, ame-
lyeknek egyik csucspontja sem esik egybe az A ponttal?

b) Legyen P annak a valdszinusége, hogy az Gsszes konvex sokszog koziil taldlomra kivélasztva egyet,
annak az egyik csiicspontja az A. Bizonyitsuk be, hogy
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Szabdé Magda (Szabadka)

2. feladat: Hatarozzuk meg az a paraméter azon értékeit, amelyekre

V1+azt>1-—2azx+ 22

egyenl6tlenség minden pozitiv z-re teljestl.
Bogddn Zoltdn (Cegléd)

3. feladat: Bizonyitsuk be, hogy minden ABC hédromszogben érvényes a kovetkezd egyenlGtlenség:
4T (ctg A+ ctg B + ctg C) > ab+ bc + ac,

ahol a, b, c a hdromszog oldalainak hosszat, A, B, C' a haromszog szogeinek nagysagat és T a hdromszog
teriiletét jelenti.
Oldh Gyérgy (Komdrom,)

4. feladat: Adott az n > 2 péaratlan természetes szdm. Hatdrozzuk meg az

1 1 1 1
+ + ot
VI+V2  V3+V4 V546 Vn2 —2+vn2 -1

szam egész részét.
Baldzsi Borbdla (Beregszdsz)

5. feladat: Az ABC hdromszogben az AM, BN és C'P osszefuté egyenesek (egy ponton dtmend)
(M a BC, N a CA és P az AB oldalon taldlhat6). Legyen az AM és N P metszéspontja Q. Bizonyitsuk
be, hogy, ha a BQM < és MQC< szogek egyenldk, akkor AM merdleges N P-re.

Andrds Szildrd (Kolozsvdr)

6. feladat: Egy négyzet alaku 100-szor 100-as tabldzat minden mez&jébe egy pozitiv egész szamot
frunk. Tudjuk, hogy barmely két szomszédos (kozos oldallal rendelkezd) mezdbe irt szdm kiilonbsége
legfeljebb 10. Bizonyitsuk be, hogy van 6 olyan mez6 a tablazatban, amelyekbe azonos szamokat irtunk.

Urbdn Jdnos (Budapest)



