XI. Nemzetkozi Magyar Matematika Verseny
Sepsiszentgyorgy, 2002. mdrc. 16-20.

11. osztaly

1. feladat: Az
1 2 3 2000 2001 2002

2002°2001°2000° ' 3 ' 2 ' 1
szamok koziil kivalaszthato-e harom tgy, hogy a kivalasztott hdrom szam szorzata 1 legyen?
dr. Katz Sandor (Bonyhdd)

2. feladat: Adott az a > 1 valds szdm és az f : (1,00) — N fliggvény, gy, hogy
@ <z <@ wr>1.
Igazoljuk, hogy
flzyz) > f(z)+ fly) + f(2), Vzx,y,z> 1.
Bencze Mihdly (Brassd)

3. feladat: Bizonyitsuk be, hogy minden tetraédernek van olyan csicsa, amelybdl indulé harom
élébol haromszog szerkesztheto.
Kdntor Sdndor (Debrecen)

4. feladat: Hatdrozzuk meg az Osszes olyan f : N — N sziirjekt{v (amely minden természetes
szamot felvesz) fliggvényt, amelyre

! (10f(”) + m) = f(10") + f(m), VYm,n eN.
Biré Béla (Sepsiszentgydrgy)

5. feladat: a) Oldjuk meg a valés szdmok halmazén a

2
o ~1).2=12
+(n—1) -

egyenletet, ha n € N* rogzitett természetes szam.
b) Hatarozzuk meg annak az (x,),~, sorozatnak az altalanos tagjat, amelynek a tagjai teljesitik

o7 492 4 9% 4 ognen — 2
In
egyenléséget barmely n € N* esetén.
Longdver Lajos (Nagybdnya)

6. feladat: Egy lépés sordn az (a, b) természetes szampéart az (a + 2b, b 4 2a) szdmpdrral helyettesitjiik.

a) Hatdrozzuk meg azokat a természetes szdmpdrokat, amelyekbdl bizonyos szdmi lépés utdn a
(2002, 2003) szémpart kapjuk.

b) Adott a p > 3 primszam. Bizonyitsuk be, hogy létezik egy olyan kezdeti (a,b) szdmpdr, amelyre
p+1

vagy az a vagy a b szam oszthaté p-vel és legalabb 1épés elvégzése utan egy olyan szampart kapunk,

amelyben a két szam Osszege 2 - 3P.
Bege Antal (Kolozsvdr)



